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Casopls pro péstovant matematiky, rot. 77 (1952)

POZNAMKA K DIOFANTICKYM APROXlMAciM
KAREL CERNY, Praha. .
(Doslo 31. ledna 1952.) ‘?1I1.'72

V préci je jednoduchym zpusobem uZitim jedné Chindinovy véty
o nehomogennich lineérnich aproximacich a uzitim Hurwitzova
dopliiku o ostrosti této véty dokézana tato véta z thaorie diofantickych
aproximaci.

Budiz £ > 0 irraciondlni, a >0, b >0, 3> 0 hbovolna, éisla
cela, V> 0, > 0.

Pak existuje dvojice u, v pfirozenych ¢&isel tak, Ze v >V, u=a
(mod s), v = b (mod s)

(1 + ¢)s?

V5v'

Je ukézéno, Ze ‘1/5 ve jmenovateli poslednitho zlomku nelze
nahraditi konstantou vétsi.

Tento vysledek predstavuje tedy zostieni véty Hartmannovy
(citované v praci) dokonce je vyslovena ve form& nejostiejsi.

=

8. Hartman v préci: Sur une condition supplémentaire dans les
approximations diophantigues. (Colloquium Math. 2, 48—51, 1949)
dokézal na zdklads theorie fetézovych zlomkd vétu, které. déva odpoved'
na’‘otdzku poloZzenou mu S. Mazurem: .

Budiz & kladné iraciondlni &islo,a > 0,56> 0,3 > 0 hbovolné celd
dsla. Potom existuje nekonetné mnoho paréi prirozenych &isel u, v,
které vyhovuji podminkdm

e w 252 _ :
| [e s M
u=a (mods), v=> (mods). ‘ L ' (2).

Déle v praci poznamenévé, Ze exponent v &itateli nelze zmensit —
to ukazuje pfipad @ = 0, b = 0.

V recensi této price v Mathematical Reviews (Vol 12, 1951, p. 807)
poznamendvé J. F. Koksma, %e dokéZe, %e koeficient 2 lze je§té ,,trochu‘¢
zmen§it.

Avdak tento vysledek — dokonce s konéénou odpovédi o mife
aproximace ~— -~ jest bezprosttednim disledkem’ jedné Chindinovy véty
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o nehomogennich linedrnich aproximacich. Chindin v Math. Annalen
(Bd. 111, 1935, S. 631—637) dok4zal vétu:

" Je-li £ iraciondlni, x redlné &islo a £ > 0, potom nerovnina

gt — p— o] < ff 3)

m4 nekonednd mnoho Fefeni celymi ¢ > 0, p. (tedy pro & > 0 také ne-
koneénd mroho feden{ pFirozenymi p, g).

Déle z vity Hurwitzovy vyplyvé, Ze konstanta V5 nembze jiz byt
nahra¥ena vétéi. (Tvrzeni by bylo nesprdvné pro jistd £ a « = 0, kdyby
ve jmenovateli (3) konstanta VB— byla nahraZena konstantou ¢ > Vg.)

BudeZ tedy & > 0 iracionélni, a >0, b > 0, s > 0 libovolné celd
¢sla. Kladme -

potom podle Chindinovy véty existuje ke kaZdému & > 0 nekonené
mnoho pérd ptirozenych &isel p, ¢ tak, Ze

b& — .s(l + %)
slgg+2 " —p| <
| Vg
a tedy
(14 ¢)
lof — u| <* , )
5q .
kde r
v=b+gs, u=a+ ps, )

jsou piirozend &isla vyhovujici podminkdm (2) AvEak pro dosti velkd ¢
jest
14+¢ ' 81+ ¢
< )
q b+ gs
Méme tedy podle 4), (6), (6) a podle Hurwitzovy véty tento vy-
sledek:
Budi% £ > 0 iraciondlni,a > 0,5 > 0, s > 0 cel4 &isla ¢ > 0. Potom
existuje nekonetnd mnoho péri pkirozenych &isel u, v, které vyhovuji
podminkdm '

kde & > &. (6)

(1 £)s? '
’ 7
T ™
u = a (mods), v == b (mods).

Konstanta V5 jest nejlepéf mokné konstanta, t. j. tvrzenf by bylo ne-
sprévné, kdyby }/5 ve )mnnov&teh (1) byla nahrazena konstantou vétai.

3

242



		webmaster@dml.cz
	2012-05-11T10:34:29+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




