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3 1.
x, :?+-§i,
1.

Ty = o — 5 ¢,

2 2
co se i potvrzuje splisobem FeSeni obyéejnym.

Jesté jednodud3f illustraci poskytuje tu fefeni rovnice
z? +1=0.

Zéroven pti tom pozndvadme, jak odpovidd zndzornéni
¢fsel soujemnych body kruznicovymi obdobné zndzornénf cisel
kvaternionovych body plochy kulové.

Kratky dikaz Borchardtovy véty determinantni.

Napsal
M. Lerch,

docent v Praze.
Pro Borchardtiv vztah D — 4T podali dikazy pp. Cayley*)
a Rehofovsky**); oba spoéivaji na vzorci t. zv. interpoladnim,
dosti sloZitém. N4sledujfcf dikaz m4 za dcéel nahraditi zdlou-
havé vypoéty jednoduchou tvahou a tim zacdteénfku usnadniti
studium této partie algebry.

Znamenejme
1 1 1

’
t, —x,

t, — x, Tty —xy

d, =

1 1 1

b, — @ bty — " ty — an

*) Fad de Bruno, Théorie des formes binaires, p. 39.
*¥) Casopis, XL roénik, str. 111; Zdkladové vyssi algebry, str. 92.
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(ty — )2 (t, —x,)?’ " (te —y)?
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@t —xn)?' (8, — )’ " (tn—2m)®
a poloZme

_ 1
Tn - Z (tl —_— w,-l)(tz — ac,,‘) c e (t”'——' w,-ﬂ) K

®

kde soutet se vztahuje ke vSem pfestavdm ,7,...7. Glsel
1, 2,...n

Symboly 4,3, Ds—1, T,—: necht znaéi podobné veliéiny
utvotené jna zdkladé liter ¢,, ¢,,.. ., ta; @, %, ..., €, Budeme
predpoklddati, Ze plati vztah D,—1 = 4, ,T,.—; a odvodime
znéhovztah D, = 4,T,; ponévadz véta plat{ pro » =1, 2, bude
platnou té% pro n— 3, 4,... a bude tak dokdzdna obecné.

Determinanty D,, 4, jsou racionalné funkce ryze lomené
proménné ¢,; jmenovatel prvé funkce jest

t—2)* (G —,)%. .. (f — )’y
jmenovatel 4, pak znf
(=)t —2y) e (G — @)

Citatel funkce D, je pak délitelny Gitatelem funkce ,,
ponévadZ 4, zmizi jenom na mistech ¢, =¢,, %, .,...%, a na
téchto zmiz{ také D,.

Podil 3—” bude tedy racionalnou funkef ¢, o jmenovateli

(b, — ) (& — ;) . .. ({, —x,); funkce ta je ryze lomend, po-
névadZ zmiz{ pro £, = oco.

Z napsanych determinantd mdme rozvinutim dle prvkd
v prynim sloupci

D.= D"”ll——.f{—e, Ay = Tt + ¢,
) 1

& —

P CemZ & & jsou racionalné funkce #, konetné pro ¢, = x,.
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Odtud plyne

Dn _— Dn——l ,,
(a) Z dn_l tl _w + &

kde &” je rovné% koneéné pro ¢ — .
Dile jest

1

1 :
T —_ - &’
n l, —x, - (tz — -’L‘i;l) (t3 — w,vz) v (tn — s n) I )

kde & je konetné pro ¢, —wx, a soucet se vztahuje ke vSem
permutacim ¢, ¢, . ... ¢, Csel 2, 3,. .., n; soucet ten je tedy
dle definice pravé vyraz T,_;; mime tudfZ

G) To = Tos s———+&”;

t—wl

jeZto predpokldddme T,—, = Dn sy

o plyne z rovnic (&) a (8)
n—1

13_'.' J— T — g — ",
A,

Tim dokdzdno, Ze racionalns ryze lomend fnnkce proménné ¢,

%: — Tu =9(t,)

je koneéni na misté ¢, —2,. Funkce ta se vSak neménf pii
jakékoli zdméné liter «,, #,,...2, a tedy funkce ta je ko-
neénou na mistech z,, x,,...x, Jeito ¥(¢,) nemiiZe na jinych
mistech stiti se nekoneénou, an jmenovatel jeji jest pravé
(¢, — @) - -+ ({, —@s), plyne z toho, Ze funkce ¥(t,) je ce-
listvou; jsouc ale zdrovei ryze lomenou, musf byti rovna nulle.

Méme tedy %’ — T, =0 ¢ili D, = 4,T,, jakmile

Da_1 = dn—1Ts—; tato posledni rovmnice je vSak splnéna pro
n =2, a tedy véta dokdzédna.
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