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Poznamka o ctyrsténu.

Napsal

Alois Strnad,

reditel ¢, k. realky v Kutné Hofe,

Jsou-li A, B, C, D ploské obsahy stén &tyrsténu abed,
a jsou-li sténové tdhly

(BC) — & (CA) = ﬁ’ (AB) =%
jest
D?=A? + B? 4 C* — 2BC cos « — 2CA cos § — 2AB cos 7.

Tuto vétu, kterd jest stereometrickou obdobou cosinové
véty o trojihelniku rovinném, lze vyvoditi takto:

Oznatme délky hran

a dhly jimi sevfené
X bde = a;, cda =28, adb=y,;
mimo to budiz
bc—a, ca=bd, ab=c,.
Potom jest

a; = b? + ¢* — 2bc cos e,

b = ¢*+ a® — 2ca cos B,

¢ =a?+b>— 2ab cosy,
a obsah stény abc jest

D= %V(al—l—bl—*—cl) (@, +b,—¢) (0, +¢,—a,) (¢, +a,— by);
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Ize také psdti:

D= e lle, b — el — (@ —b)"

-1

=g 40} — @ 45— D]

Dle vzorci hofejSich jest vSak

a:b} = ¢t — 2¢® (b cos ¢, -+ a cos B,)
—+¢? (a® 4 b+ 4abcos &, cos ;)
— 2abe (a cos &, — b cos B)) + a®b?,
a; + b} — ¢} =2 (c® — be cos @, — ca cos B, -+ ab ¢os ¥;).

Utzijeme-li t&chto hodnot, nabude vyraz pro D podoby

D= % [6%*sin® @, 4 c*a®sin* B, + a%b® sin® y,

— 2a%c¢ (cos &, — cos B, coS ¥,)
— 2ab% (cos B, — cos ¥, COS &)
— 2 abe? (cos 7, — cos e, ¢os f,)].

Méjme v8ak na zreteli ndsledujici relace zndmé z trigono-
metrie rovinné a sférické:

1

A:2

bosine, B=-goasing, C=- absing,

08 &, — cos B, cos ¥, = sin B, siny, cos «,
cos B, —cosyp; cos &, = siny, sin &, cos B,
c0Sy, — coS e, €os 3, — coS e, COS 3, COSY;

dle té&chto shleddvdme, Ze jest

a®be (cos e, — oS B, co8p,) = acsinf, .absiny, . cose =4 BCcose,
ab’c(cos B, — cosy, cos &) = basiny, .besine, .cos f =4 CA cos B,
abc? (cosp, — cos e, cosB;) = chsine, .casinB,.cosy =4 ABcosy

a tudiZ, jak svrchu vysloveno, i
D?= A?+4B*+4 C2—2BC cos « — 2CA cos § — 2AB cos y.
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