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Prispévky k theorii nékterych -transcendent
poctu integralniho.”

Pise M. Lerch.
(Pokraé&ovini.)

Hodldme podati nékters vztahy z theorie funkce
. I x)
P2 = 7%)—
a zavedeme oznadenf :
P@ =0 —pW=5 (-,
pii ¢emZz bud mimochodem poznamendno, ze — o (1)= L =
= 057721566 . . . jest Eulerova konstanta.
Na prvnim misté uvaZujme funkci jednoznaénou
f@ =g+ aqg@+b=f(x]|ad)
kde @, b jsou konstanty, jichZ'rozdfl nenf &islem celistvym;
funkce ta md poly prvnfho stupné na mistech
r— —a—mn 8 residuem — o (b — a — n),
arx=—b—n » —m(a——b——n),(n:O,ll,‘..),S....),

takze funkce

@ 1 1 )
G(w)zf(x)‘*‘”-io‘?(b“a_”)(x_*_a—{—n ‘u-{-n)
g 1 L)

+n;0¢(a_'b - “)(x-}—b-f—n _b+n)

je celistvd transcendenta.

Tu mame dile .
| \_9@+b)  g@+a) 1
fe+1)—Ffn)= T+ a + x4 b +(w+a)(x+b)

2 znamendme-li fady na pravé strané vyrazu G{x) literami

*) Viz rot. XLVIIL a XLIX. — Opravy ku &l 10 (str. 210—212,
ro¢. XLIX): Str. 210 . 2 stdj »®” misto »°, rovnéz radka 6. — Sir. 211
. 3: spodni mez integraénf mé byti 1. Posledni radek v pravo v Citateli
wi stati %9, . -- Na str. 212 . 12 mé pravé strana zniti 6-0%5.
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S,(z) a 8, (x), mdme

CACE 1).__"=20(p(b——a —n) (ac+u+1z+<1‘ —Kc“c_—'{"—wn—}—f)
+n:‘0‘p(l)—q n)(u-{—n-{—l_—q-}—u)
5 1 1
=00 =D T )
L5 L 11
Tb——tl—-n—l(w—{—u—i—n—%—l u—l—n—{-—l)
o ' ‘ 1 1
+ qu’(b_‘a__n)(a +n+41 —-u—f-n)
) 1 1
=S8 @) —¢h—a) (v’;ji:a - ;)

1 = 1 1
Te40 j(a——l;—}—n—{—l“ w+a—{—n—§~l)+ 4,

kde A znali velidinu na x nezdvislou. Mame tak

. _ __9b—a)  qla—h41)

S (@+1)—8,(x)= i —
g(x+a+1) ,
*‘————a_T—-}-A ,

podobné . ,

— — Pla—=8) gl —atl)

S+ 1) Sb(I)_. x40 = z+a
9@t

z4a

+ B,
a sectenfm mdme po redukei
[5.@+ 1)+ 8,z + D] — [, +58,()] LG+

x-+0b
_o@+b) 1
rt+a (zta)z+0)
kde C nezdvisi na z. Vychdzi tak vztah
G+ 1)=6G{x+C. ' .

+ G

Devivace }
G@=9¢@t+tae@r+b+o@ta)g (@+ b)
> (b —a—n) _ —;m(a —bh—n)

v @taetn)’ o @+b4mw)]
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je celistvd funkce s periodou 1; miZeme omeziti redlnou Cést
¢ (x=¢& +in) na urdity intervall (k...% - 1); vyraz ukazuje,
ze pro velikd »n je pak G'(x) malé, t. j. | G"(»)| je pod stalou
mezi, je konstantou, a ta musi byti nullou: ('(z)=0.

Nage velitina G (xz) je tedy stdlou, i nachdzime vztah

(p@E+a)p+D) —g(@)e®)

| - S0t — 0 t 1
(I){_T(p(b @ ”)(cc—}-n x+a+n

N 1 1
l—'LT(p(a-b_n)(b—{-n-x_—]—b—|—n)’
Dosadime-li sem jed§t& x =1 —b, @ (1) =0, vyjde
‘ ® 1 1
‘a) —x =)
p@eH)=p—0 ">(n+1 n+b)
o1
—‘(p(b-—a—'n)( +n (t—l)+1z+l)'
PiSme v (I) e +1 za a, z=v—1, a kladme ) =1:
1 1
O ICE X —~‘T(—“"“”)( —|-n+1—v+a—i—_n)
1 .

+-2T¢ (v — “)(“:“_“l v _'F;);

)]

2

dosadme hodnoty dle vzorce
p(—a—n)y=¢pa+n+ 1)+ﬂcotgan tedy

i
‘I’(”)‘P(”“‘C’)"—'zq’(a’*'n+1‘)(u+71¢+1 - v-l—a—}-n)

K
+2 ‘P(?z+1—a)(n+1 v—l|—n) (2%)
- mcotgan[p (vt @) — p(at-1)— piv)]
'V druhé fadé odstépme len n—=0 (stévd se nekoneénym pro
a =1), a vysledek

‘P(")(P('U—I-a):sw(a'l* n +1)( a+111+1 o v-l—i-i——n—)
"+2q(“+l—a)(n+1_17;1{3n)

+ ncotganp(v+a)—@(a+1)—@(v)]
+=

vlm(l—a)
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integrujme dle a od O do 1; vzhledem k identit
¥ (@)= E+D,log I'(2)

vyjde
1
@ (v)(E + logv)= 9’(9c+1)(x+1 x—{-v)dx
\ Y 1 1
(E—}—logn( i -I-—ﬁ)

l—e

+ lin(x)f{n cotganfq(v+a)—@a+1)—o(v)]
0

+1)———6——1(p(1—a)} da.

Tu méme

1—e¢

1
f(p(l,——-a) da= q)(m).dx:E'——logl"(s): ELXloge+ ...,

takze na pravé strané piichézi ¢islo £ nédsobeno velitinami

@i 1 1 v—1
g o 5

jichz soulet je @ (v), takZe toto ¢islo ze vzorce vypadne.
Déle plyne integraci po Cdstech

‘/‘[qp (v +a);—(p(c¢ +1)—q (v)]ncotganda

7"6

""// [(p w+a)—e@(a+1)—e(@)logsinar

1—¢
‘ —f[‘}"(a +v) — ¢'(a -+ 1)]log sin az da.

Velit¢iny [¢ (v + a)— @(v)]log sinan a ¢(a + 1)logsinan vymiz
pro a=0 a zbyva Jako hodnota integrdlu pfedeSlého

-(l—l)logsmm —f[(p (a+v)—¢'(a + 1)]logsinax da,

\
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s chybou nekonetnd malou. Tak vychdz{
(v) lo —" 1— ]—) (x+ 1) d
q (v) _gv_. (5:1:1———:6-1—1) P dx

1 1—
+210gn(+1 n_{_;)—}—————glogn (3)

+ [[‘P' (x+1)—q' (af‘-i- v)]log sin z7 dz.

(Pokracovéni.)

O separaci kofent rovnice algebraické
dle realnych casti korenit a o dikaze fundamen-
talni véty algebry.
Napsal K. Petr.
(Dokonéeni.)

2. Dfiive jesté neZ pfistoupime k vySetfeni, za jakych
- podmfinek p¥i zmé&n& proménné & se v fadé (9) méni polet zmén
znaménkovych, vyjadiime si' virazy Ci, ¢ pomoci souliniteli
4;. Nejprve lze (, a ¢, psdti v disledku jiz zavedeného ozna-
tenf (pro k=1, 2,...m) ve tvaru '

SO? Sl-’ e e Sk-]
o =[S S S|

...........

Sk—ly Sl{, ) S2I(——2
S.-], SO) « 0. Sk—2
SO’ S” « e Sk—l

............

Sk_z,Sk..l, e oo Siuk—s
Cisla S,, S,, ... jsou koefficienty v rozvoji podilu A (X) : g(X)

~ dle klesajicich mocnin ¢&fsla X, nebof jest
gXx) X -51+ +"'+X—-€

.‘S°+ RO

ck._(—-l)
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