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0 zvlastnim postupu pri reseni rovnic neuréitych.
Napsal
Dr. Antonin Pleskot,

professor v Plzni.

Pii reSeni neurtité rovnice

ar + by =c

uzfvd se nejdastéji methody Eulerovy a methody sbliZenych
hodnot fetézcovych.

Pfihlédneme-li ke vztahu téchto method, pozndme, Ze dzce
spolu souvisf, nebof, abstrahujeme-li ode vSech zjednodusen,
kterd se mohou pfi methodé Eulerové vyskytnouti a uZijeme-li
jen zbytkd positivnich, pak postupnym divisim, jeZ pfi této me-
thod& se provddéji, odpovidaji pfi methodé fFetézcd divise, jimiz
se podil z koefficientd pii nezndmych p¥evadi v Fetézec.

Methoda na vlastnostech Fetézcii zaloZend mé tu vyhodu,
Ze nezavddéjf se pFi nf nové veli¢iny, kdeZto pti methodé Eulerové,
jsou-li koefficienty pii nezndmych velkd ¢&fsla, Casto se stdvd,
%e mnoho novych veli¢in v podet se zavddi.

UkdZeme, jak moZno postupovati pki FeSeni neuréitych
rovnic, aniZz bychom piedpoklidali znalost Fetézcii a aniZ bychom
zavddéli do poétu novych veli¢in. _

Postup methody vynikne nejlépe na nékolika pifkladech
zvlaStnich.

Budiz fe8iti rovnici

38z -+ 29y — 1000 = 0.

Vytknéme v rovnici dané koefficient o mensi absolutnf
hodnot& pied zdvorku a zbytky piSme mimo zdvorku; v nasem
piipadé jest to koefficient 29.
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Tim dostaneme rovnici
292 +y—34) +92—14 =0.

Povazujme v této rovnici za neznimé velitiny vyraz
(*+y—34) a velitinu « a postupujme opét tak, ze koefficient
o mendf absolutnf hodnoté p¥i nezndmych, v nasem pifpadé 9,
vytkneme, a zbytky opét piSme mimo zdvorky.

Tim pfeménf se rovnice ptedchozi v rovnici

9B@x+3y—1024+2—1)+2(x-+y—34) —H=0,
t. j. v rovnici '
9(4x 43y —103) +2(x+y—34) — 5 =0.
Povazujeme-li v této rovnici za nezndmé vyrazy
(4r +38y—103). a (x-4+y— 34
a vytkneme-li koefficient 2, pfijdeme k rovnici -

2(16x 412y — 412+ 2+ y — 34— 2) +(42+3y—103) —1 =0,
i 2(17x + 13y — 448) -+ Az 4 3y — 103) — 1 = 0.
'okldddme-li v této rovnici vyrazy
(l7Tx + 13y — 448) a (4o 3y — 103)
za nezndmé, pak koefficient pii neznimé
| 4z 4+ 3y — 103

jest jiz roven jvedné‘ a k tomu sméfuje nd§ postup.
Polozime-1i nyni druhou nezndmou, t. j. :

1724 13y — 448 = ¢,

kdez ¢ libovolné &fslo celistvé znaéf, pak k uréenf z a y mdme

rovanice

17z + 13y = 448 - ¢,

4r + 3y —103 =1 — 2¢,

t j . S

P 1T+ 13y =448 8,
4z + 3y = 104 — 2¢.
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UkédZzeme -pozddji, %e determinant soustavy posledni, at
ptedloZena jest rovnice jakdkoli, vzdy rovnd se 1 aneb — 1.
Pro nadi soustavu jest roven — 1 a pak

1448+t 13!
— 71104 — 2, 3‘“8'2%
1T, 4484+t ]
Y=y 104 op | T 2438

Pii postupu naSem moZno zavésti i zbytky negativni, ¢imz
mnohdy vypoéty se valné zjednodusi. :

Budiz piedloZena rovnice
17 — 31y — 40 = 0.
Postup feSeni jest tento:
Vytknéme 17 a pfi tom poloZme
31=2.17—3;

pak méame
1T —2y—2)+38y—6=0.

Vytkneme-li v této rovnici koefficient 3 a polozime-li
. 17T= 3.6—1, |
ptijdeme k rovnici
3(6r— 12y — 124y —2)— (x — 2y — 2) = 0,
t. j. k rovnici
36z — 1ly— 14) — (x— 29— 2) =O.

Polozime-li
6z — 11y — 14 = ¢,
pak
r—2y—2 =3¢
t. j.
6r — 1ly =14 +¢,
r—2y =2+ 3t.

Ze soustavy této plyne



— 1444, —11f__ .
2=—\y Lo 2‘_6 31¢,
_ |6 144t |__

Kontrola, Ze vypotet byl sprivné veden, jest velice jedno-
duchd. Odstranfre-li v posledni redukované rovnici zdvorky
a slouc¢fme-li, coZ snadno lze z paméti provésti, musime dospéti
k dané rovnici, byl-li pf¥iklad sprdvné poéitin.

. Jsou-li koefficienty p¥i nezndmych aneb éleny v zdvorkdch
isla vétsf, miZzeme si k vili pohodlnéj§imu poéftdni- pifslusné
dkony napred naznatiti.

Je-li na pf. pfedloZena rovnice

101z 4 411y — 613 =0,
postupujeme takto :

101 (z+4y—6)+ Ty — 7 =0,
1Mi4(z+4y—6)+y—1]+3(z+4y—6)=0,
T(14z+ 56y — 84 +y — 1)+ 3 (x+4y — 6) =0,

71 (14x 4 57y —85) 4+ 3 (x -+ 4y — 6) =0,

3[2 (14x 4 57y — 85) 4 (x4 4y — 6)] + (142 + 57y —85) =0,
3 (282 + 114y — 170 + =z 4 4y — 6) + (142 + BTy — 85) = 0,
3 (29x + 118y — 176) + (14« + 57y — 85) = 0.

PoloZime-li :
29z + 118y — 176 = ¢,
pak

14z + 57y — 85 = — 3¢,
t. j.

29z 4 118y = 176 + ¢,

14z + 5Ty = 85 — 3.

Ze soustavy této plyne

C|176 ¢, 118] _
”—l85.—3t,, 57“‘2+4ut’
_ 129, 1764t .
-”‘Im, 85-—-3t‘_1 104z.
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Zbyvé pouze dokédzati, Ze determinaut soustavy rovnic,
z nichZ z i y se urcuji, jest roven + 1.

To vSak lze snadno odévodniti.

Predpoklidejme, Ze redukei pfredloZené rovnice

ar +by—c=0
dospéli jsme k rovnici
(@) m(ex+By+7)+n(ar+By+r)—y=0

a Ze determinant z koefficientd pfi z a y ve vyrazech

oz + B,y + 71
% + oY + Vs
op, — B, =+ 1.

Tu snadno lze ukdzati, Ze i pii daldf redukm determinant
prisluiné soustavy bude roven —+ 1.
Redukujeme-li totiZ rovnici («) ddle a polozime-li

t. j.

m —=np + ¢&,
kdez p ¢ & ¢isla celistvd znadf a |m| > |n|, pak nabudeme rovnice

n(z (pe, + &) + y (PBy + B.) + pr1 + 7.]
ie(alx+ﬁ1y+71) — Vs =0.
Determinant z koefficientd pfi x a y ve vyrazech

z (pe, + ) +y (P8, + B,
o,z -+ 8.9,

jest roven vyrazu

(po, 4 ) B; — o, (pB, + B2) = Byor — B, t.j. *F1.
Zbyva proto jen ukdzati, Ze existuje dfive neZ k poslednf
redukované rovnici dosp&jeme, rovnice (e), jejiZ determmant
z koefficientd rovnd se + l.
Takovou rovnicf jest ale jiz rovnice piedloZend
| ar +by —c =0,
kterouZ moZno psaiti ve tvaru

az+0.»+b0.2+y —c=0
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‘Determinant z koefficientd pti z a y ve vyrazech .

z+4 0.y,
O.z+4y

jest roven | aneb — 1, kdyz rovnici piedloZenou pi§eme ve tvaru
a(x+0.9)—b0.2—y)—c=0,
a pak volime determinant soustavy

z+0.y,
0.2 —y.

Trojuhelnik z vySek daného trojuhelnika.

Napsal

Antonin Sykora,
professor v Rakovniku.

1. Sestrojime-li 2 vysek daného trojihelnika jako stram troj-
tihelnik novy, a z vydek tohoto prdcé tak trojihelnik opét movy,
Jest tento pivodnimu podoben.

Jsou-li a, b, ¢ strany, &/, b’, ¢’ piislusné vysky a P plocha
daného trojihelnika, jest

aa’ = by = c¢’ = 2P
a tedy

) @' =—, b:—[;, c’:.—c—.

Jsou-li dile a”, b”, ¢” vySky druhého trojibelnika, jehoZ
plocha budli P, pﬁslusné po fadé stranim o, b’, ¢, tu jest

v a’ an — brbn — ¢’ —= 21)1
sili _
=22, 2P 2P

e r’ b”'—_b-r_’ —_—

a vloZfme-li za a’, V', ¢’ jich hodnoty z (I,

'I—--P' H—P’ I——P’
@=pa V=Fh o=
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