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O periodickém déleni diferencialniho mnohoélenu
3ho Fadu dif. mnohoélenem tho Fadu.
Napsal Frant. Rddl.

1. K dvéma dif. mnohoélentim
a(y)=a=ay" +ay" "+ .. oy,
b(y) =0b=by" +by14 ...+ by, =

s nemizicim resultantem (R 4 0) moZno udati jiné dva mnoho-
éleny a,, b, téhoz resp. fadu

a, () = a; = (@) Y™ + - . . + (@) Y1»
by (1) = by = (bo)y 1" + . . . + (bf'b)l Y

takové, Ze feSeni y rovnic a, b souvisi s FeSenim y, rovnic a,, b,
vztahem resp. .
h=>b(n), n=ay)

Jestlize tymz zpisobem z mnohoélent a_,, b_; vzniknou -za
téze supposice mnohoéleny a, b, jest mnohotleny a, b definovaina
oboustrannd fada polynomul)

Ogy by ... a0 a b ay, by...ap, by ..; (1)

tuto vzdjemnou transformaci mnohodlenéi @, b miZeme nazyvat
vieobecnym délenfm mnohoélent dif. (na rozdil od obyé. déleni
dif. mnoh.).

Jsou-li mnohodl. a,, b, identické s mnohocleny a, b, vzniks
déleni periodické s perlodou 2 jim% se autor zabyval v RCA
XXIIIL. &. 14.,-kde vyset¥il, Ze pfi p = 1 maji oba mnohoéleny a,b
stalé. koef1c1enty a kde fesil téz pnpad p=2, oviem ve speclel-
nim p¥padu m=2, n=1.

V tomto élanku feSena tiloha, nalézti mnohoélen a 3ho ¥idu,
ktery jsa vSeobecné délen mnohotlenem lho ¥. b, dava déleni
periodické s periodou 2; feSeni pro vyssi fady jakoz i pro periodu
vy8&f neZ 2 zda se byti nepfistupné. .

2. PouZijeme pii FeSeni této tlohy teorie zbytkd a to
zbytki vyss8iho fadu?) vznikajicich pii obyéejném déleni mnoho-

- 1) Vistnik Kral. spol. nauk II, 1927, Radl Vlastnosti resultantu

pfi déleni mnohodlena diff.
%) RCA. XXXIV, &. 12.
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dlent @, b; k vuli jednoduchosti predpoklidejme a, =1, b,= 1.
Podet zbytkd neodvislych jest roven fadu m mnohodl. a a jejich
vieobecny tvar jest L

(re), 1+ m.

’

Oznaéime-li b= g—, mozna délitel y' 4 by psat ve tvaru( y)

z tehoZ plyne, %e miZeme misto d&litele y’ by vziti ]edno-
duseji délitele y’ bez Gjmy vieobecnosti; vysledek takto obdrzeny
bude se liSiti pouze substituci od vysledku s délitelem y’+ by.

- Polynom @ mozna nyni psit ve tvaru
, , di
a@) =1+ )+ N+ 0y 1=y1—h 0 n=y

&ili po vyloudeni %, y, ve tvaru .

di dl a2l
\ S 3y ” (3 _»rv ’
a(yy=y +[(r ) dr(r)}y +[(r2) () 32— g2 (r)] Y+ y,(z)
takie koeficienty mnohoélenu @ jsou uréeny pomoci zbytkd (r),

%), (r%).

Jsou tedy mnohodleny d, b ¥adu resp. 3ho, lho, o nichZz plati
ay,=a, b,=">, definovany relacemi

(r)e=(r), (r®)p= (r?), ()= (r¥) (3)
a na zakladé téchto vztahtt budeme se snaZiti nalézti hodnotu
zbytka (r), (r%), (r3).
3. Koef. (@,); méd hodnotu
’ dl
(@)= al—% (r),
tudiz koef. (@), zni
: dl dl
(@), = al—zl; (r)(r)h= al‘“a;‘c' (r) (s),

uzijeme-li relace?)

(8)h = (); (4)

ponévadz ma byti koef. (a,), totoiny s koef. a,, plati, je-li « inte-
gradni konstanta, al

2N =0, () (s)=e. (3)
Podle diive odvozenjfch relacf o zbytcich?) muzeme Vzhledem

KO P ) = et 02 Gu= 0+ 67,

(= (%) + G- [0 09

3) ROA. XXXIV, & 12 (23).
4) Ibid.) 27).
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tret{ relaci muZethe podle (4) psati ve tvaru

0= )+ 5 [0 (. @
Spojenim téchto t¥ relaci obdrzime
2 (12 + {—1- [(s) <r3>]'}' —o0. (b)
)

Podle (3), (4) plati dale?)
(@)= () =)= )+ (?)

tili (") = (8) — (v). ()
Relace (b), (c) davaji dohromady
{ﬂ“s) (,3)]} 2 [(s)— (] = . (6)

UZijme nyni relace (a) ve tvaru
(9= = (M o 10 (90

dosadime-li hodnotu za (r2), podle hoiejsiho a mimo to, dosadime-li

podle (5) ()= (%) + dat — () (=),
obdrzime
» — [( 8) ()] + — [(r) ()]’ =0
() (r)
sili

L@ +20 -0
X .

odkud# vzhledem k (5)' plyne
(r”) = konst. (7)
Relace (6), (7) davap nym rovnici diferencidlni -

d? (8)+ 2[()— ] =0, (8

z niZ hodnotu (r) vyloudime pomoci relace (5).

‘Refent této dif. rovnice mé dv& konstanty, takZe podle (5),
(7) obdriime v relacich pro zbytky, tedy i v koef. polynomu a,
celkem 4 konstanty. Tento polynom a zahrnuje v sob& patrn®
““jako specielnf pipad téZ polynomy s periodou 1 ¢&ili polynomy
s'koef. konst.; obdrZime je patrné vhodnou volbou jedné z konstant.

Rovnici (8) roziesil autor uz diive?), pfi éemz poloZeno ¢ = 1
a stanoveno pouze partikuldrnf feSeni -
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o [14emye _ [l—em2
(%) “‘"(1—_%) > == (m—) '
Podle relace (¢) obdrzime (r2) a podle (7) poloime specielng (r3) =1,

Dosadime-li tyto vysledky do vyrazu (2), obdrZime polynom,
jenz délen jsa polynomem 3’ davé Fadu (1) periodickou s periodou 2

ve tvaru
14 8e*—e2 | 4% (54 3e¥) (1—92")2

T—e 7/ T

a(y)=y"+ (1— )2 1-+4e2| ¥

Prirozend je nyni daldi otdzka, rovnici a(y) = 0, pravé na
zaklad® jeji vlastnosti, Ze jeji polynom davéd déleni periodicks,
integrovat, jako doSli jsme integrace pii m = 22).

*

Sur la division périodique d’un polyndme différentiel.
(Extrait de Yarticle précédent.)
Deux polyndémes différentiels

a=a(y) = ay™ + ...+ any, b =b(y) = by™ + ... + bay
peuvent étre transformés en des polynomes a,, b;; @, by; . . .; ap, bp
de telle maniére que les intégrales des équations voisines a;—1, b;—1;
a;, b; soient liées par les relations y; = b;—1(¥i—1), ¥ = @—1(¥i—1).
Le cas ou .
a=a, by=b, m=3, n=1

est étudié dans cet article.
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