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O rozsifeni pojmu kongruence.
K. Rychlik.

§ 1. Budeme uvaZovati koneéna i nekoneénd mnoizstvi P
Tuznych pfirozenych prvodisel. Mnozstvi vSech takovych prvo-
$isel oznadime \/, prislu$né ,mnoZstvi nulové“ neobsahujici
prvodisel ozna¢me A. -

§ 2. Je-li P34 A, nazveme d&isla tvaru pki, pf... puim,
kde% pi, P2y ... pm jsou prvolisla 2P a ky, ky, ... ky celd &isla
raciondlni, éisly v P zndzornitelnymi.

V V je kazdé kladné raciondlni ¢islo znazornitelné. Za jediné
$islo znazornitelné v /A budeme povazovati 1.-

Racionalni &islo a & 0 lze psati ve tvaru

@ = a, a,sgn a,

kde? a, je 'znazornitelné v P, a, v P, mnozstvi komplementarm
k P. Oznadme a, = |e|p, tedy ay = ]a|p I jest
a=|alp.|alp.sgna. ‘ (1)
Polozime-li ]O[p = 0, bude (1) platiti i pro a=0.
Pro P =V je [a[v—[a|
Pro P= A je lajn=1, piia=£0, |0[p=0.
Pro |a|p plati -
|ablp = |alp |b]p,
@ |_lal
blp |blp
§ 3. Raciondlni ¢islo @ nazveme celym vzhledem k P, je-li

, jestliZe b 0.

la|p celé (v oby¥ejném slova smyslu). Je-li ei ;— celé vzhledem k P,

mazveme e jednotkou vzhledem k P. Pak |e|p = L.

Je-li @ = be, kdez ¢ je celé vzhledem k P, fekneme, Za a je
-délitelno b vzhledem k P.

Vzhledem k \/ jsou é&isly celymi ¢isla celd v obydejném slova
smyslu, délitelnost vzhledem k \/ je délitelnost v obyéd. sl
smyslu, jednotky jsou 4 1.

Vzhledem k \/ jsou celymi vSechna &isla raclonalm, jednot-
kami jsou &fsla raciondlni 3 0.




93

Cisla celd vzhledem k P tvoii obor celistvosti, jeho# podilo-
vym télesem je téleso &isel raciondlnich.

§ 4. Budiz m racionalni &islo celé vzhledem k P. Jsou-li a,
b ¢isla celd vzhledem k P a a — b je délitelno m vzhledem k P,
fekneme, Ze a je kongruentni s b pro mod. m vzhledem k P,

a="b (modm;P)

Tato kongruence je vztah reflexivni, symetricky, transitivni.

Pro m = 0 prejde kongruence v rovnost; je-li m jednotka
vzhledem k P, jsou spolu vSechna &isla celd vzhledem k P kon-
gruentni vzhledem k P.

Snadno lze nahlédnouti, Ze plati a =b (mod m; P) tehdy a.
jen tehdy, je-li a =05 (mod |m|p; P). Pro m $ 0 stadi tedy uva-
zovati pouze piipad, kdy m je celé éislo znazornitelné v P.

Budeme tedy predpokladati, Ze m je celé ¢&islo zndzornitelné
v P. Kazdé ¢islo celé vzhledem k P, a, je kongruentni mod m;
P s jedinym z &fsel 0, 1, 2,... m — 1 (nejmensi zbytky kladné).

‘v a 4 v s 4
Budiz @ = —; znazornéni @ redukovanym zlomkem; a’,
P : :

a’ ]sou tisla celd, nesoudélnad a jeito a je celé vzhledem k P,
je a”-nesoudélné s m. Lze tedy uréiti celd ¢&isla z, y tak, Ze bude

a"x + my = a,
tedy a Y
a” = + m a// B
Bude tudi%z @ =z (mod m; P). Celé &fslo z je mod m, tedy
i mod m; P kongruentni s jedinym z &éfsel 0, 1, 2,...m — 1.
Cisla spolu kongruentni (mod m; P) shrneme do téZe t¥idy
(mod m; P); libovolné é&islo této tifidy nazveme jejim representan-
tem. Téchto t¥id j je na potet m a za representanty lze zvoliti &isla,
0,1, 2,... m—1.

Z kongruence a=a, (mod m; P)
b="?, - (mod m; P)

plyne ' a+b=a +0b, (modm;UP)
ab =a'b'. (mod m; P)

Lze tedy pro tndy (mod m; P) definovati séiténf, odéftant
a nasobeni takto: '
: Jeli @ representant tiidy 4,
i b E] . . bR] 3
bude 4 + B t¥idu o representantu a 4+ b,
. A -_ B Py ” a — b:
4B, ”» ab. .
Pti takto definovaném séitani a nasobeni tvoi{ t¥idy (mod m;P)

okruh O (m, P). Oznatme O (m) okruh tvoieny t¥idami (mod m).
Je patrné o (m) O(m V).
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Pak platf véta:

. Okruh O (m, P) je isomorfni s , okruhem O (m).

Budiz Ap tfida v O m; P). Jejim representantem ze soustavy
nejmensich zbytkd kladnych necht je a. Prvku a necht v O (m)
jako representantu odpovida tifda 4. Tak je dan vzijemné jedno-
znaény vztah mezi 4p a 4. A je to isomorfismus, jezto, odpo-
vida-li si Ap a A, Bp a B, odpovidaji si- téz
’ A P + Bp ad —|— B ,

APBP a AB.

Uvedené avahy bylo by mo#no roziifiti i na pﬁpad alge-
braického télesa &iselného konedného stupnsé. .

*

Sur une extension de la notion de congruence.
(Extrait de larticle précédent.)

Soient @, b, m deux nombres rationnels entiers par rapport
(p-r.) & un ensemble de nombres premiers rationnels P!).a=1b
(mod m; P) signifie que @ — b est divisible par m p.r. & P. Les
_ nombres rationnels entiers p-r. & P, congrus p.r. & P & un nombre
rationnel, entier p.r. & P, fixe, forment une classe p.r. & P. Si
Ton définit l'addition et la multiplication pour ces classes, on
obtient un anneau O (m; P). Cet anneau est 1somorphe a 'anneau
O (Imlp), formé par les classes mod |m|p. L’extension & un corps
algébrique numérique d’ordre fini est imédiate.

"~ 1) Sur la notion des nombres entiers p. r. & P et de la divisibilité
Pp. r. & P voir mon mémoire »Zur Theorie der Teilbarkeit in algebraischen
Zahlkérpern¢, Mémoires de la Société Royale des Sciences de Bohéme,
1923, II. classe. . :
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