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bo* =az—cx =0, cc* = bx — ay = 0, Znisobime-li prvou
z téchto t¥f rovnic hodnotou @, druhou b, tietf ¢, jest soucet
takto zndsobenych rovnic totozné roven nulle, a tedy pfimky
ony maji spoletny priisecik k. Soutadnice bodu tohoto vypoci-
.tdme z rovnic poslednfch a z rovmce aac+by+cz_2d
obdrifme tim

_ 2a4d . 2b4 - Q¢cA

oy s B el iy s L iy s &

Jeito jest w:y:z=a:b:c, t. j. vzddlenost: bodu k od
stran zdkladntho trojihelnika jsou vmérny délkdm téchto stran,
poznavéme bod % jakoZto bod Lemoinedw i Grebeiw v trojihel-
niku abe, o kterémZ vyznaéném bodé jsme v tomto roéniku
,Casopisu® naSeho na str. 27. promluvili. Dodateéné p¥ipomi-
néme, Ze pojedndn{ Grebeovo o tomto bodé nalezd se v VIL. dile
archivua Grunertova. ' :

. Kdy# ¢ldnek tento jiZ vysdzen byl, dovédél se pisatel jeho z letos-

nfho tunorového éisla Gasopisu Mathesis, %e o tvaru zde vysetfovaném po
Jednéno bylo v I roénfku onoho &asopisu na str. 93. a ve IV, dile Nouvelle
correspondance mathématigue, str. 142., kterych vSak si opatfiti nemokhl, aby
je s praci svou srovnal. Vétu vyslovenou ku konci 8. odstavce uvefejnil
ve formé tlohy Fuhrmann v Hoffmannové ,Zeitschrift fiir math, und naturw.
Unterricht,% XIIL Jahrg. p. 365.

0 Steinerovych paraboldch souosyeh osnov konfo-
- . kilnich kuZelosetek.

Napsal .
Véclav Tlughof v Ji¢iné.

© Znalf-li o, o, ohniska a m stfed osnovy O konfokélnich
kuzelosecek obalujf, jak znémo, veskeré pifmky, kters ku jedno-
tlivgm prvkéim v roviné osnovy leZictho svazku paprskd s libo-
volnjm sttedem s; vzhledem 'k této osnové sdruZené jsou, tak.
Zvanou Stemer-ovu parabolu P,, kteri se os A, B osnovy O,
jakoZ i os N, N, involuénfho svazku s — jakoto zvlaitnich poloh
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sdruZenych p¥fmek osnovy—dotyka a tudfZ spojnici ms za ¥{-
dfef pffmku mfti musf.*)

PonévadZ parabola P, ¢tyfmi tefnami A, B, N, N, doko-
nale jest stanovena, tedy obdrZime jejf ohnisko ¢ — dle zndmych
vlastnosti paraboly — bud co @hlopfiéné ms protilehl§ bod dia-
gonalni tiplného, parabole P, opsaného pravodhlého Etyrstranu
(A, B, N, N,), aneb co &tvrty, bodu s harmonicky sdruZeny
bod skupiny o, o,, s, @ na kruimm K, kterd body o, o,, s
proloZena jest.

Vytkneme-li na hlavnf ose A osnovy O jiné dva, od stfedu
m stejné vzddlené body o’, o,” za ohniska nové souosé osnovy
O’ konfokilnich kuZeloseéek, obdrZime téZ jiny involuénf svazek
se stiedem s, jehoZ osy N’, N,’ ptlf dhly o’so,” a (180° — o’so,’)
a tudi? téZ i jinou Steiner-ovu parabolu (P;).

Pozorujeme-li geometrické misto ohnisek ¢, danému bodu
s prisludnych Steiner-ovych parabol P,, které, jak patrno, spoj-
- nici ms za spoleCnou f{dfef pfimku maji, vzhledem k veSkerym
souosym osnovim konfokélnfch kuZelosecek, jichZ ohniska na
spoleéné hlavni ose A osnov se nachdzi, tedy ndlezf mistu onomu
téz spoleny stfed m osnov — splyne-li o, o, s bodem m —
a ibéiny bod pHmky pg — sjednoti-li se o, o, s ibéZnym bodem
hlavnf osy A, kdeZz p=(4, sp||B) a ¢=(B, sq|| A).

Osy veSkerych involuénich, v s soustfednych svazkii tvofi
pravoihlou involuci se stredem s, a fady na oséch A, B pré-
sekem jich s timto svazkem vzniklé jsou spolu prométné. Geo-
metrickfm vytvarem obou prométnych fad A a B jest ale kuZelo-
secka, a jelikoZ se tato, jak shora vysvitd, téZ ib&iné pfimky
roviny dotykd, jest tudfZ vytvar onen parabolou P; kterd mé&
za ohnisko bod s a za ¥{dfef s pg rovmob&nou, perspektivnf
osu me obou fad A a B, Z této tivahy plyne ndsledujici véta:

»Otdsi-li se jeden z pravijch 1hld plného pravoihlého &tyr-
stranu kolem svého vrcholu v roving jeho, pi Cemf druhy pravy
sihel nehybngm jest, obaluji veskeré, vrcholy pravich «hlé mepro-
chdzejici vihlopFitny takto povstalyjch dplnych Styrstrand, parabolu,

*) Jakym zpésobem Steiner parabolu P, obdriZel, viz ku pf. Schroter:
Steiner’s Vorlesungen iber die Theorie der Kegelschmtte IL vyd. p. 208.
a nésl.
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~ jejimZ ohniskem jest vrchol hybného pravého ihlu a jeji¥ *idici
primkou, kterd vrcholem nehybného pravého whlu prochdzi, jest
geometrické misto, diagonale vrcholéi prawviyjch hli, protilehlych
bod#t diagonalnich.“

Z této véty plyne bezprostfedné ndsledujicf:

»Ohniska veskerych, libovolnému bodw vehledem % souosym
osnovdm konfokdlnich ku¥elosecek ndleZejicich Steinerovijch parabol,
le% na ¥idici prémce oné paraboly, jejimE ohniskem jest danif bod
a kterd zahalena jest, vrcholy pravijch whli neprochdzejicims vihlo-
prinami onéch <plngjch pravovhlych Ctyrstrand, které osy osmov
za-dvé spoletné nehybné strany maji a jichZ druhé dvé proménlivé
strany vidy 8 pdrem paprski pmvouhle tnvoluce v daném bodu
se gjednocujt.”

Pro jiny bod s’ ptimky ms obdrifme dle v Se uvedeného
téZ jinou parabolu P, jejiZ ohnisko jest s’. Aviak veikeré takto
obdrZené paraboly P; maji ptimku me za spolefnou ¥fdfcf a nejsou
-nic jiného nez Steinerovy paraboly bodét ¢ pifmky me vzhledem
k dffvéjifm souosym osnovdm. Neb pozorujeme-li. pravodhly,
tiplny étyrstran (A, B, o1, 92)—kde 1==(N, A) a 2= (N, B)—
s hybnym vrcholem v bodu @, tedy musi o ném platiti totéz
co platilo o vySe zminéném &tyrstranu (A, B, N, N;). Z toho
vSak plyne, pakli uvdifme, Ze p¥i parabole I ¢ mo = I oms,

véta: :

»Geometrickym mistem ohnisk veskerych, libovolnému bodu,
stredem souosijch osnov konfokalmch kuZelosecek prochdzejict primky,
vzhledem k témto osnovdm ndlefejicich Steinerovijch parabol, jest
étortd, dané piémce vzhledem k spoletngm osdm osnov harmomcky
sdrugend primka.“

Z této. véty moin4. téi nasleduJIcI pro jednotlivou osnovu
konfokalnich kuZeloselek ndleZejfcf vétu obdrZeti:

' »Kafdd z onéch dvou, stiedem osnovy konfokdinich ]cufelo-
sedek prochdze;zcwh vzhledem & osdm osnovy harmonicky sdru-
 Zengjch piimek, jost geometrickym mistem bodd, k nimZ pmslué’ne’
Steinerovy paraboly vzhledem k dané osnové svd ohmska na, druhe'
sdrufené primee magi, - :
Ve VId ni v ervenci 1884
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