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obrazy velikych mistri a ztracené spisy o nééem jiném poucily,
Ze snad za té doby principie pravé perspektivy, podobné jako
v stfedovéku tajnosti uméni kamenického a tesafského splisobem
tradicnim v uzkém kruhu zasvécencii se udrZovaly, — piipusti-
me-li to vSe, nuze tdZeme se, co z toho plyne ? Patrné nic jiného,
nez Ze viecky tyto védomosti v ndsledujicich cetnych ptevratech,
jez pokazdé zménily tviinost celé Evropy, naprosto zanikly, a
Ze bylo potomstvu préci tuto zapociti znovu, jako by pfed nimi
nikdy nebylo o védé perspektivné pracovdno. Skuteény pocitek
védy této treba tedy hledati v oné dobé, kde vSecky umény a
védy slavily slavnost svého znovuzrozeni, v dobé na vidy pa-
métného Cinquecenta, na jehoZ prahu vitd nds veleduch Lionar-
div, jehoZz slova byla heslem tohoto naSeho pojedndni:

Chi non pud quel che vuol,
quel che pud voglia.

Tro- i ¢etverokut u savezu sa aritmetickimi i geo-
metrijskimi progresijami.
' Napisao
prof. Marke Miksié.
I. Oznacimo koordinate piknjah 4, B i C*) redomice sa @, ¥,

Xy Yy, X373, onda imamo za ploStinu trokuta ABC, ako istu sa
p; oznacimo formulu:

Ps = —;— [y (3—92) + %2 (11—23) + 23 (fa—y)] ... (D)

Popolovimo strane AB, BC, CA u piknja 4,, B, i C,
i oznatimo koordinate istih piknja sa & #,, &7%,, &7, onda
imamo za ploftinu trokuta 4, B, C), ako istu sa p% oznacimo
vrédnost

Pa= g 6 ) F & () F & )] @)

*) Pisluiny vykres si kaZdy snadno pilenim stran trojuhelnikd sestavi,
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za koordinate £, &, &, 7y, %, 1 m; imamo sledeée vrédnosti
T I oyt
gl"‘" 2 T §2‘—‘-”"'2-’—1 ga-——" 9
K 1 -1
m = Jl:g"/'— y Mo = y2+'2 ¥ » i3

— Nty
="y
i ako ove vrédnosti u formulu (IY) substituiramo, dobijemo nakon
kratke redukcije za p,‘ vrédnost:
1 1 )
Py = %9 [ (¥5—¥2) +2 (¥, —¥3) + 25 (Y—1)]
ili

P P
P’s‘*‘_‘f‘— 2; .

@

Na isti nacin dobijemo za plostinu trokuta A, B, C, ako
istu sa p,* oznaCimo formulu

Ps3

wu—Ps'_ Pz _ P _ Do
4 T 16 T 9% — 9u2 (H)
Ako ovako dalje postupamo dobijemo sledeée formule:
p“,_p_sil__&___]’i
T 4 T4 T 223

(111)
P = g (Iv)
. .
ps‘ = '21'215 (V)
Ps(”) — Vs

(n)
Uzmimo logaritmus naturalis formulah (I) do (n):

Ipy =1 [1)3 . (—%—)2] =lIp,-}-21 (;—)

@)

Ips =1p, +2.2l(—;--) (In
ip=1p +2.31 () ()
lpslvzlp3+2.4l(—;—) av)
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1
lp, ™ = lp, 4 2nl (—_—2 ) . (n)
Adirajmo zadnji red formula (I) do (») onda dobijemo
. ; 1
(V) Lpy* - pa p oo = lpy +2 (L2 . ). z(--2 )

Ovaj niz u zaporku jest aritmeticki niz prvoga reda, kojega
shroj je po formuli:

81 =g ()
lasno oznaciti modi.
8= (1)
usléd cega formula (NY) u sledeéu prelazi:
(N Ipyopa . p™y.. . pys™ =nlp, 4+ n(1-4n)l (—;—) .
Metnimo radi kratkoée pisanja:
Ip'y .03 . py .. p®y = lenp("‘)
onda imamo
"Z 1py™ = n[lp,— (n41) 12]
i AR
V) - z Up=nl () -
Na istu je formulu moci doci, ako jednache (I) do (n)

pomnozimo, t. j. ine jednakosti na levoj i ine na desnoj strani
znaka jednakosti medjusobno i logaritmiramo.

Ako pako formule (I) do (») naprosto afhramo i sumu:
A e 2 pa“”’
sinboli¢ki oznatimo, dobijemo formulu
@ E =g, (= + gt gt tgm)
ili - B
@ Eae =Ryt gt gt )

" Valja nam ovaj niz u zaporko diskutirati.-
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. Qa o - s os g .
Po formuli —*L doznati éemo, da li isti konvergira. Kod

an
nas je
1
Okt = g
1
a Un = "Gima
dakle
1
g 2r 1
e 1 - 2%
2271—-—2.

Ovaj slomak bi samo onda bio jedinici jednak, ako bi
n =0 bio, a za n= oo prelazi isti u nulu. Iz ovoga slédi da
1) niz u zaporku konvergira, i da je 2) njegovu sumu oznaciti
moci. Panajprije imamo.

1 . 1 J— 22 ]‘ . 1 —_— 2'.! i
1—2—.‘ —— 9 ”22' . '22'1' — l t- d-

dakle je ¢ =2 konstantan quotient, i onaj niz giometrijska
progresija.

Po formuli

(1

=
dobijemo za sumu iste progresije

S 22)1 —_— 1

n — ‘_‘3—_

usléd cega i (&) u
p) m:‘n (M) — Y% (22;!__1)

prelazi.

II) Koordinate piknjah 4, B, C'i D oznatimo sa x,y,,
Xy Yy %33, 2,Y, onda imamo za ploStinu Cetverokuta ABCD,
ako istu sa p, ozna¢imo formulu '

1
Py =5 [ (Ya—y2) + 22 (1—Ys) + 23 (Ya—Y4) +2u(y3 —31)] ()
Popolovimo strane AB, BC, CD, DA u piknjah 4,, B,
- Cy i D, i oznalimo koordinate istih piknja sa & n,, &,y £ 75
i &m,, onda imamo za ploitinu Cetverokuta odnosno parallelo-
grama 4,B,C, D,, ako istu ploStinu sa p,’ oznatimo vrédnost
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Pe= g 1 Oa—1) - EaCn— 1)+ S 1) £ = )] (@)

gdé za koordinate &, v,, & 1, & %5, &47, slédece vrédnosti eksi-
stiraju

&g = xl‘*"’”z =

o

Py {—x; g =T ;+”4 54_13—}—%

k) 2
0 = A-i-yz %__J.—Fyz’% 7/* Y 54_?/.+?/4

koje vrednostl u formulu (a*) substltunane prelazi ista u
1 1 ;
2y —9- ’g[%(.7/4—?/2)‘}‘“'2(."/1"‘93)"]‘933(92_3/4)"!“”4(3/3—‘3/1” (")
ili pako
p =" ()

Ako opet strane 4, By, B, C,, C; D, i D, A, popolovimo,
i to u piknja 4,, B,, C, i D, onda dobijemo drugi parallelo-
gram, kojega je plostina, ako ju (plostinu) sa p,* oznacimo, for-
mulom

‘ 4
pr=t=F ®)
predstavljena. Isto tako je i
p..‘”f—*%‘- @)
Py =L @
=0 ©

lasno dobiti modéi. I‘onnulo (@), (B) 1t d. moéi je jo$ druga-
Cije pisati '

P = 75 ()
- )

P = 12‘,': ®

p4m — %‘% (}’)

PV = lg%, | ()
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p =1 ®)
pn=42 v)
Uzmimo najprije logaritmus naturalis jednacbah (&) do (v)
1

ipe =1ps+ 1) (@)

Ipy = lp, - 2l( —) (8)

, IN__— lp4 + 3l( o ) (?4;)

IpsW=1p, +nl (“) @)

i adirajmo ove zadnje jednache, onda dobijemo
Ipy . pa .. p®=nlp,+1-+2+3+. —l—'n)l(———)
ili pako, ako se oni isti sinbolah posluzimo kao i kod trokuta
:zi Ipy™ =nlp, — 1+ 2453 ...+n)l2.
Poznato je “

Si=142+434.. . Fn="(1+n)

dakler B
mz Ipy® = nlp— 2--(1+7z)l2
:1z(lp4—-—
2 lp("‘)—nl(l_l_n). @

Dakako, da bi na istu fonnulu nadosli, ako inc jednakosti
na desnoj i ine jednakosti na lévoj strani znaka jednakosti po-
mnozili i logaritmirali. Adirajmo jednacbe (@) do (v), onda do-
bijemo, ako kratkoce radi

PHB AP A= E pl
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sinbolicki oznac¢imo
"5 m — Ps [1+_.],_ + 1 T _}__]
m:lZ - 2 2 22 D 271_[

Niz u zaporku jest dobro poznata geometrijska progresija.
U ovom sluéaju imamo za konstantni quotient ¢ vrédmost

4.1 _ g1 1
q_l.—g—__.2__-2 f o it.d.
a za sumu istc progresije
¢—1_ =1 _ .,
S"._q——l"—‘z 1~ 1
dakle konacno
mITn On___
(R) 2 =y, 2—1 .
’ m=1 2

-0 posloupnosti geometrické.
. Podal

Augustin Péanek.

Naleza-li sc v osudi « ¢ernych a b bilych kulicek a zna-
¢i-li pravdépodobnost absolutni, Ze vytdhneme kulicku ¢ernou u
a bilou v, jest, jak znamo,
=% =l

a0 T afb-

Podobnost, Ze vytdhneme v jednom tahu kulicku c¢ernou
—u, ve dvou tazich 1 ¢ernou a 1 bilou = uv, ve tfech tazich
1 cernou a 2 bilé —ww? ve ¢tyfech tazich 1 ¢ernou a 3 bilé
=wuv% ..., vau tazich 1 ¢ernou a (n—1)biljch = wv"—! aneb
konecné samé bilé — v*; d4 pak soucet podobnosti jednotlivych
pifhod jistotu, to jest

' utuv Fuvi-. . Jurlfon =1

w(lfoord. . o) =10,

a ponévadZ podobnosti -

k1

aneh :
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