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tind v bodech e, f, ¢ . . ., obdrZime z podobného diivodu jako
v a) primét piimky Q' paraboloidu P’, sestrojice @, =e¢,f,,
pii ¢emZz Pye’y = Pie,, P,f, = P,f, a tim i P,¢’;, = P,¢,.

Pifmky Q, a @, ud4vaji zdroveir sméry os obou parabo-
loidéi a ponévadz cast 4", B’,C',Q, obrazce 2. lze odvoditi z ¢4sti
A,B,(,Q, otofenim o thel ¢ kolem bodu P,, sviraji spolu
i vytéené sméry os Q, a @, tento thel

¢) Jsou-li koneéné P a P povrchové pifmky dvou para-
boloid&, o néZz jde ve vété shora vyslovené a sice pffmky ne-
naleZejici k soustavé R, mysleme si dle pffmky P paraboloid
P, ktery m4 k paraboloidu P polohu vytéenou v @) a tudiZ
k P’ polohu vytéenou v b). Osa jeho bude svirati s osou para-
boloidu P’ thel « a s osou paraboloidu P bude rovnobézna.
Z toho jde, Ze i osy obou danych paraboloidd tvoii spolu thel a.*)

0 stredech krivosti kiivky integralni.

F. Machovec,
professor v Karling.

Ve drobnych zpravdch 1. &fsla tohoto roénfku ,Casopisu®
podéva prof. Strnad dle ,Nouvelles Annales de mathématiques
1888 konstrukei stfedd kiivosti kfivky integrdlni, kterou ob-
jevil d’ Ocagne. O této konstrukei zminil se jiz d’ Ocagne v do-
pise ze dne 22. list. 1886 zaslaném Abdank-Abakanowiczi.**)

Zabyval jsem se sestrojovdnim stfedd kiivosti kfivky in-
tegralni jiz v r. 1883 krdtce po vyddni svého spisu ,Zobrazo-
vani teCen a stfedd kiivosti kfivek“ a zminil jsem se o tom
také v jednom dopise panu prof. Solinovi, ale ponévadZ jsem
tomuto vySetfovanf nepfiklddal dileZitosti, neuvefejnil jsem je
a ¢infm to az nynf po uvefejnéni zpravy pdné Strnadovy.

Budiz A, ktivka differencidlnf, X, pfimka zékladni, B,
kiivka integrdlni, @, a b, body kfivek 4, a B, néleZejici k téZe

*) Srovnej s tim str. 7. mého spisu ,Zobrazovdni teCen a stfedd kii-
vosti kiivek".

**) Viz spis ,Die Integraphen. Die Integralcurve und ihre Anwendungen®.

Von Br. Abdank-Abakanowicz. Deutsch bearbeitet von Emil Bitterli.
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tsecce; dale budiz c¢,d; =1 a tudfZ ptfmka 7 ||a,d, tecnou
kiivky integrdlnf v bodé b, (obr. 1.). Na zékladé této vlastnosti
teény T, odvodime konstrukei stfedu kfivosti mista b, k¥ivky B,.

Obr, 1.

Vezméme rovinu R kfivek 4, a B, za rovinu primétnou
a poklddejme kiivku A, za orthogondlny primét néjaké kiivky
A, ptimku X, za orthogonalny primét roviny X a piimky ec,
za priméty kolmic ac z bodl a kfivky 4 na rovinu X spusté-
nych. Body ¢ jsou na jisté kiivee C. Od kaZdého bodu této
ktivky nanesena jest na rovnobézku se zdkladnic{ X, jednotka
délky a konce d téchto délek jsou na jisté k¥ivee D = C.

Kiivky D a A jsou s primétnou R ¥idicimi dtvary plochy
mimosmérek (4D), jejiz jedna povrchovd piimka mé primét
v a,d,. Plocha vélcové tvofend pifmkami ac protind promitajic
plochu vélcovou B polozenou kfivkou B, v kiivce B majic{ B,
za svij orth. priimét. Normaly N plochy B v jednotlivych bodech
kiivky B tvoff plochy N, jejiz primét mé& za obrys evolutu
kiivky integrélnf B,. Stied kfivosti kfivky B, v misté b, jest
tedy primét bodu, v némZ se rovina promitajicf normaly N, do-
tykd plochy N.

BudiZ bod e stopou teény kfivky 4 v bodé a, potom jest
tyZz bod stopou teény kfivky C v bodé ¢ a stopu f teny kiivky
D v bodé d obdrzfme, uéinice ef =cd = 1. Udéinime-li potom
eg || bo, jest g stopou teény kfivky B v bodé b. Plochy (4D)
dotykd se dle pffmky «d hyperbolicky paraboloid P, ktery méd
Hdfef dtvary ae, df a R a plochy N dle pffmky N, hyperbol.
paraboloid P’ o Fidicich dtvarech bg, R a jehoZ pifmky povrchové
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“soustavy R jsou kolmy na téch pifmkéch povrchovych parabo-
loidu P, s nimiZ majf stejnou od R vzdédlenost. K témto po-
vrchovym pitfmkém nélezf tedy piimka eg leZfef v priimétné,
ponévadz jest kolma na piimce ef paraboloidu prvntho. Para-
bola, kterd jest obrysem pramétu plochy P’ bude se dotykati
normély N, ve stfedu kiivosti mista b,.

Ponévadz df||ce, lze rovinu ace poklddati za druhou ro-
vinu {dfei plochy P a tudfZ pifmku ac (nebo a,¢,) za smér jejf
osy. Z polohy paraboloidu P’ k paraboloidu P vyplyvd na zd-
kladé ¢lanku predchdzejiciho *), Ze osa plochy P’ jest rovnobéZna
s ptimkou zékladnf X; a Ze tedy pifmka eg jest vrcholovou
teCnou obrysové paraboly plochy P’. Z toho jde véta:

»Parabola dotjkajici se leiny a normdly néjakého bodu b
krFivky integrdlni a majici za wvrcholovow tednu kolmici vztydenon
na primku zdkladni v priseéniku jejim s tecnou krFivky differen-
cidlng v bodé k bodub prislusném, dotjkd se mormdly ve stredu
krivosti mista b kiivky integrdlni.

Z této vlastnosti lze odvoditi mimo konstrukei, jiz d’ Ocagne
podal, jesté konstrukce jiné, na pf.: OpfSeme pravodhlému troj-
thelniku tvofenému tfemi teénami, o nichZ véta pravé vyslo-
vend pojedndvd, kruznici a sestrojime k nf v bodé proté&j$im
k bodu b te¢nu. Tato teéna prochdzi Zddanym stfedem ktivosti.
Nebo — coZ v podstaté totéZ jest — doplnime onen pravoihly
trojahelnfk na obdélnfk a v nové nabytém jeho vrcholu vztyéime
na jeho thlopffénu kolmici. Tato kolmice jest totoznd s difve
vytéenou teCnou. Z této konstrukce vyplyvd také snadno vztah
d’ Ocagnem odvozeny

w =g cos?@sin B,
kdeZ ¢ znatf polomér kiivosti kiivky integrdlnf, @ dhel sevieny
jeji tecnou a zdkladnici, w pak pifsluSnou subtangentu kiivky
differencidlni.

*) Utijeme-li oznafeni pfedch. ¢lénku, jest v tomto pipadé o= 90°.
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