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0 oséch hyperbelickych paraboloidd,

které maji jednuspoleénou rovinu iidici a jejichZ piimky
povrehové, leziei v rovinach rovnobéZinych s touto ro-
vinou jsou od sebe o stejné uhly odchyleny.
Podévé

FrantiSek Machovee,
prof. v Karling.

Ve ¢ldanku ,O stiedech kfivosti kiivky integralni“, ktery
nésleduje, uziji jisté vlastnosti os hyperbolickych paraboloidi
v nadpise vytéenych a proto ji nejprve co moZno jednoduse od-
vodim. Vlastnost tato obsaZena jest ve vété:

Osy dvou hyperbolickijch paraboloidi, které majé jednu spo-
lednou rovinu #dict a jejichZ primky povrchové leFict v rovindch
8 touto rovinou rovnobéinych sviraji spolu stejné whly e, jsow od
sebe t6% o vhel a odchiyleny.

a) BudiZ nejprve &« — 0. Nazveme R spoleénou rovinu ¥f-
dicf obou hyperh. paraboloidi P a P’, P a P jejich povrchové
primky nenéleZejici k soustavé R.

Mysleme si nékolik rovin osnovy R, na pf. pro jedno-
duchost rovin stejné od sebe vzddlenych. Tyto roviny protinajf
piimky P a P’ v bodech a, b, ¢ ..., o, ¥, ¢ ... a plochy
P a P’ v ptimkdch 4, B, C.. ., 4, B, ¢, ... Promitnéme
tyto utvary rovnobéZné na rovinu R tak, aby primét «,b, 1t o', ¥,.
Smér paprskii promitajicich vySettime, ucinfme-li ax 3 o'V’
a rozpilfme-li bodem y useCku bx, naceZ jest ay Zadany smér.
Priméty shora jmenovanych ttvard budou potom shodné a stejné
poloZené. Je-li Q, (obr. 1.) priimét ndjaké povrchové pfimky
paraboloidu P a sice soustavy P, obdrzime primét Q’, jisté
piimky Q plochy P, sestrojime-li Q, k P, v téZe poloze,
kterou md Q, ku P,. Ponévadz totiz body e, f, g, v nichz Q
protind p¥fmky A, B a C jsou na pifmee, jest
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elfx g = @r—2) H(zy—2)
a tudfz i
Sy 19 = (op — 2) : (20 — 2p),s _
pti ¢emZ 2, znalf vzddlenost bodu « od roviny R méfenou na
pt. ve sméru pifmek promitajicich.

Obr. 1.

Abychom naSli smér osy paraboloidu P, ucihme a,k ffe,y¢,
a Z4dany smér jest ke, a podobné, u¢inime-li o', ¥ tf ¢, ¢/, jest
k'c’, smér osy paraboloidu P’. Ale ponévadZ obé &4sti obrazu 1.
jsou shodné a stejné poloZené, jest ke, ||k'¢’y, CimZ jest véta
nafe pro ptipad a) dokézana.

b) Nyni pozorujme dva paraboloidy, které maji spolenou
rovinu Fidief R, ddle spoleCnou pffmku P nendleZejici k sou-
stavé R a jejichZ pffmky povrchové lezici v rovindch osnovy R
odchyluji se od sebe o stejné thly . Mysleme si na téchto
plochéch péry piimek-A44’, BB, CC’ . . ., z nichZ kazdy lex
v jedné roviné osnovy R (obr. 2.) a promitnéme tyto pfimky na

rovinu R ve sméru pifmky P. Je-li Q, primét néjaké piimky
Q soustavy P paraboloidu P, kterd pifmky 4, B, C . . . pro-
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tind v bodech e, f, ¢ . . ., obdrZime z podobného diivodu jako
v a) primét piimky Q' paraboloidu P’, sestrojice @, =e¢,f",,
pii ¢emZ Pye’y = Pie,, P,f, = P,f, a tim i P¢’;, = P,¢,.

Pifmky Q, a @, ud4vaji zdroveir sméry os obou parabo-
loidéi a ponévadZ cast 4", B’,C',Q, obrazce 2. lze odvoditi z ¢4sti
A,B,(,Q, otolenim o thel ¢ kolem bodu P,, sviraji spolu
i vytéené sméry os Q, a @, tento thel

¢) Jsou-li koneéné P a P povrchové pifmky dvou para-
boloidfi, o néZ% jde ve vété shora vyslovené a sice piimky ne-
naleZejici k soustavé R, mysleme si dle pffmky P paraboloid
P”, ktery m4 k paraboloidu P polohu vytéenou v @) a tudiZ
k P’ polohu vytéenou v b). Osa jeho bude svirati s osou para-
boloidu P’ thel « a s osou paraboloidu P bude rovnobézna.
Z toho jde, Ze i osy obou danych paraboloidd tvoii spolu thel a.*)

0 stredech krivosti kiivky integralni.

F. Machovec,
professor v Karling.

Ve drobnych zpravdch 1. &fsla tohoto roénfku ,Casopisu®
podévé prof. Strnad dle ,Nouvelles Annales de mathématiques
1888 konstrukei stfed@ kfivosti kfivky integrdlni, kterou ob-
jevil d’ Ocagne. O této konstrukei zminil se jiz d’ Ocagne v do-
pise ze dne 22. list. 1886 zaslaném Abdank-Abakanowiczi.**)

Zabyval jsem se sestrojovdnim stfedd kiivosti kiivky in-
tegralni jiz v r. 1883 krdtce po vyddni svého spisu ,Zobrazo-
vani teCen a stfed@ kiivosti kfivek“ a zminil jsem se o tom
také v jednom dopise panu prof. Solinovi, ale ponévadZ jsem
tomuto vySetfovanf nepfiklddal dileZitosti, neuvefejnil jsem je
a ¢infm to aZz nyni po uvefejnéni zpravy pdné Strnadovy.

Budiz A, ktivka differencidlni, X, pfimka zékladni, B,
kiivka integrdlni, @, a b, body kfivek A4, a B, ndleZejici k téZe

*) Srovnej s tim str. 7. mého spisu ,Zobrazovdni teCen a stfedd kii-
vosti kiivek".

**) Viz spis ,Die Integraphen. Die Integralcurve und ihre Anwendungen®.

Von Br. Abdank-Abakanowicz. Deutsch bearbeitet von Emil Bitterli.
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