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0 piibliZnych hodnotach retézce se stalym
jmenovatelem.

Pro Zdky stfednich Skol napsal
" prof. Dr. F. ). Studnléka.

Sestavime-li dle zndmého pravidla ptiblizné hodﬁoty Ye-
tézce stdlého jmenovatele majictho

1
) a-

1

1
a +a T
pozmime predeviim, Ze tu platI znadf-li p, Citatele a ga Jme-
novatele n-t6 hodnoty takové,

) (2) . pn_q’l—l,.
a obdrZfme pro prvnf po sobé jdoucf hodnoty jmenovatele soii-
stava vzorcl

4h =a, -
qz=a2+1a
% :a3+2a3

¢; = a’ - 6a® + 10a® +-4a,
¢s = a®-} Ta® 4 16a* 4 10a% -1,
z nf# indukce vede nds k sestavenf pravidla, dle néhoZ se ¥fdf

vfraz obecny pro gn.
PredevSfm tu patrno, Ze plat{

B)  qu=a"+ Aan2 Aa—t - Agat ...,
kdeZ jen tfeba ur€iti vzorec pro Az, aby se vypoéftaly hodnoty
. souciniteldt pro k=1, 2, 3,.
. A tu pozndvime z p’fedchazejici soustavy vzorcd, Ze A,
jest (m — 1)nf éfslo pFéimkové Cili linearni*) a tedy -
*) Viz Studnidka ,Algebra pro vyssi tfidy Skol stfednich.“ V Praze,
1877, pag. 46. vzorec (19), (20) a (21).
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4) Ay, =(m—1),.

Sestavime-li soucinitele tfettho sloupce této soustavy do
fady, obdrZfme -

1, 8, 6, 10, 15, ...,

z CehoZ plyne, Ze A, ptredstavuje Cislo trojihelnikové ¢ili trian-
guldrnt, jeZ obecné vyjadiuje se vzorcem

uﬂ—(n+1)2|

a ponévadZ fada téchto ¢isel zaind teprva cCtvrtym vzorcem,
nutno tu mfisto » psdti » — 3, aby se prvni tfi vzorce vypustily,
takZe bude

6)) Ay =(n—2),.

Podobné ¢inf soucinitelé ctvrtého sloupce této soustavy
vzorcl fadu

1, 4, 10, 20, ...,

ktersZ obsahuje &fsla &tyrsténnd Gili tetraédrickd, ) Jeé obecné
vyjadiuji se vzorcem ' .

Uy = (n—+2)y;

aviak prvni ¢éfslo této fady vyskytuje se teprva u Sestého vzorce
na¥f soustavy, takie tu n —5 kldsti nutno za », naceZ se ob-
drzf

(6) - A=(@m—3).

A jiz z téchto prvnich vzorch (4), (5) a (6) vysvitd, Ze
vSeobecné plat{ o soudinitelich fady (3)

(7) . Ap— (n - k)k .

Abychom tsudek tento indukef poskytnuty pfesné odi-
vodnili, uZijme zndmého Bernoulliova obratu od » k » -4 1 po-
~ stupujictho, a zjednejme si ze vzorce takto odvozeného

*¥) § jiného hlediska jehlancovd a sice trojbokd.
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®) ga=ar(r— 1)+ (1 —2)yar - (n—Bjgar—s ...

dvojim splisobem hodnotu pro g.41 a sice
a) tim, Ze do vzorce ({3) zavedeme n -1 misto =, ¢fm2
povstane

R antl + n, q"} + (n — 1), ar—s + (,n — 2), a"b + -
b) tim, %e podlé znémého vzorce rekurrentnfho

(9) In = aqn—1 + Qn—2
sestavime pomocf hodnoty ¢u & gn—1 hodnotu gu41, totiZ

o1 = @ - (n—1), 0" 4 (1 — 2), 0" 4 (n—B)ya"b ... }
+ ar=14-(n—2),a"3 4 (n—3),a" ... [

kdeZ na pravé strané moZné stejné mocniny veliiny a spojiti,
uzije-li se zndmé vlastnosti binomickych koéfficientd, vyjadiené
vzorcem

a1+ 1 = (7 + 1,
éfm% i v tomto druhém pifpadé se obdrif

o1 = ™1 a1 - (n — 1), @3 4 (n — 2)g S .. .,

ty% tedy vysledek co v piikladé prvém, take vzorec (8) se jevi
byti obecné platnym. »

Majice ztetel ke vzorci (2), miZeme tedy m-tou pifbliZznou
hodnotu Fetézce (1) vyjadtiti neodvisle ¢ili independentné vzor-
cem *)

) e s e G T A s 38
gn a"+(n —D) @ (n—2), e - (n—B); ..
Jak se k tomuto vzorci pfijde deduktivng, vyloZil jsem jiZ
v tomto casopise, ro¢. IIL. na str. 61. a pak na str. 72. svého

Alg. tvaroslovi. Zde jen poznamendvém, Ze touto cestou zdrovei
odiivodnén jest tamnf vzorec

EK”_zb = (n -_— k)k an— 2%,

*) Tim zdroveii poddno jest vyé(slent druhého tvaru mdependentniho
totiZz determinantntho.
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Poznamka.

Vlastnost pffbliznfch hodnot fetézce (1), vyjddfend vzor-
cem (2), vede jesté k dalSfm’ za,Jimavym nékolika vjsledk\"lm,
o nichZ tuto budiZ taktéZ zmfnka ulinéna.

Uzijeme-li ji pfi zndmém fundamentdlnim vzorci

Pt gn—Pa o1 = (— 1)1
obdrzfme napfed ' a
Gn-2gn— a1 = (— 1)
dosadime-li pak za ¢ hodnotu ze vzorce (9) plynoucf, zjednéme
si napfed
. Ogn—a qn+ ga—2 — gaa = (—1)
anebo se .zfete]em ke vzoreci (2)

(11 C @Pagntpa—ga +(— D)=

A tento vzorec ukazuje, jak moZna reéltl neurmtou rovnici
kvadratickou v

12) L amy+w2—y2—+1

. Ttfebat jen sestaviti fadu pribliZnych hodnot fetézce (1)
a vybratl z of ¢leny na lichém misté stojfci, platf-li na pravé
strané rovnice -} 1, a ¢leny na sudém misté stojicf, obsahuje-li
— 1, naleZ plati FeSenf vzorcein (8) obecné vyjadfené, totiZ

‘x=p.[n=1, 3, 5,... pro +1
(13) y:q,.{'n:?, 4, 6,... , —1f°

Chceme-li na pf. fesiti rovnici
ey 4 ax?—y?=1,
zjednejme si fadu piibliZznych hodnot fetézec
1

3+_~-
3+3+
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bud postupné nebo dle vzorce (8), totiZ

1 3 10 33 109
3’ 10’ 33’ 109’ 360’ """
nadeZ obdrifme dle vzorce (13) soustavu hodnot rovnici vyho-
- vujicich

e=1, 10, 109, 360, ...
y=3, 33, 360, 1113, ...

Ctyry véty arithmeticke.
Podavd

A. Strnad, professor v Hradci Krédlové.
V zaseddnf krédl. ¢eské spolecnosti nauk dne 9. listopadu
r. 1887 predloZil p. M. Lerch diikaz dvou zajimavych theoremi
arithmetickych; tyto jednajf o funkci ¥ (e, §) vyjddiujici pocet
" vBech déliteld éfsla e, které jsou vétsf neZ . BudiZ dovoleno,
abychom tuto dok4zali véty ony spiisobem novym, zcela elemen-
tdrnym, jimZ nabudeme zdroveii prostfedku k stanovenf dvou

urcitych souctdi, k funkei ¢ se vztahujfcich.

. 1. Nechat znaéf ¥ («, B) viechny délitele ¢fsla o, které

jsou véts{ ne% B; jich pocet jest ¢ (e, #). Znakem

() : !'l"(n +e @
=0

zahrime veSkeré délitele obsaZené ve vyrazech
T(n,0), Fn41,1), T@422),..., F(@n,n);
k hodnotdm dalifm netieba zvlgits ptihlizeti, jeliko pti ¢ =>n
bylo by '
Firte0=nt+e v+ e=1

Skupina déliteltt (a) poéfnd ¢lenem 1 a konéf 2n; nebof
z &fsel danfch tvarem ¥ (n, 0) jest patrné nejmensf rovmo 1,
kdeZto vyraz ¥(2n,n) znalf jediné toliko é&fslo 2n. Snadnou
tvahou miZeme se presvédliti, Ze ve skupiné (a) neschdzi Zddné
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