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Viimn&me si, e mno%ina K’ je konvexni, tj. ¥e obsahuje s kaZdymi svymi dvéma body
i useku je spojujici. (Usetkou o krajnich bodech M,, M, ¢ & rozumime mnoZzinu viech
MeS tvaru M = (1L —1t) M; +tM, kde 0 ¢t < 1.)

Piipomenime je§té pojem vrcholu libovolné konvexni mnoZiny H C &. Element M*
nazyvéme vrcholem mnoziny H, neni-li vnitfnim bodem Z4dné uselky o krajnich bodech
v mno¥iné H.

Nyni mizeme formulovat nésledujici v&ty o extrémech subaditivnich a striktng
subaditivnich funkciondli:

1. Subaditivni funkciondl A[M] nabyvd na K’ svého maxima alespori v jednom vrcholu
mnoziny K’. Je-li A[M] strikiné subaditivni, pak nabyvd svého maxima jen ve wvrcholech
mmnoziny K’.

2. MnoZina téch M ¢ K', v nichZ subaditivnt funkciondl ALM] nabyvd svého minima na K’,
je konvexni podmnofinou H C K'. Jestlite ALM] je strikiné subaditivni, md mno¥ina H jediny

element.
Ludvik Janos, Praha

0 KRITICKYCH GRAFECH

(Vlastni referat K. CuLfga o prednsice proslovens v ,,Diskusich o novych pracich
brn&nskych matematikd‘ dne 14. 4. 1958 v Brné)

Chromatickym rozkladem aRS-grafu F(g) (¢ CF x F je areflexivni a symetricks
bin4rni relace) se rozumi rozklad F na mnozing F, ktery spliiuje podminku

z,yeP, PeF = (z,y)nonepg. (1)

Nejmensi mohutnost y[F(g)] ze systému mohutnosti vSech chromatickych rozklada
aRS-grafu F(g) se nazyvé chromatickym &islem grafu F(g). Je-li y[F(g)] = m, pak graf
F(p) nazyvame m-chromatickym grafem.
Dvojici @, y ¢ F nazyvame souhlasnow pFip. nesouhlasnou v aRS grafu F(p), jestlize
plati
2eX,yeY, X,YeF, kde F je chromaticky rozklad grafu F(p), (2)
pro ktery platt kard F = y[F(o)] => X =Y prip. X + Y.

Lemma 1. Je-lt 2, y souklasnd a y, z nesouhlasnd dvojice v aRS-grafu F (o), pak z, z je
nesouhlasnd dvojice v F(p).

Lemma 2. Je-li 6 mno#ina véech nesouhlasnych dvojic v aRS-grafu F(g), pak y[F(o)] =
= z[F(e L )]

Veta 1. Necht F(p) je aRS-graf. Pak bindrni relace 0 CF X F, dcfmovana podminkou:
(:c, ) e 0 <= x, y je souhlasnd dvojice v F(p), je ekvivalenct.

Véta 2. Dvojice z, y € F je souhlasnd v aRS-grafu F(p), ktery 'md koneéné chromatické &islo,
prdvé tehdy, kdyz x[F(e)] < x[F(¢')), kde ¢’ = o {(%, ¥), (y, x)}. Z véty 2 plyne, Ze kazdy
kriticky (m + 1)-chromaticky aRS-graf (viz G. A. Dirac: 4 theorem of R. L. Brooks and
a conjecture of H. Hadunger, Proc. London Math. Soc. 7 (1957), 161—195) pro kaZdé ptiro-
zené &islo m vznikne z vhodného m-chromatického aRS-grafu obsahujiciho alesponl jednu
souhlasnou dvojiei z, ¥ tim, Ze k nému pfidéme hrany (z, y), (y, ).
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Necht F(g) je aRS-graf a necht £ > 0, m > 1 jsou cel4 &isla. Pak posloupnost {u;}*

=0
u; e F se nazyvé m-vazans v F(p), jestliZe plati:

Ugs Ugyay oo o Ugymo1 150U NuvZdjem rdzné uzly dplného subgrafu (3)
grafu F(g) pro kazdé ¢ = 0,1,...,k—m + 1.

Lemma 3. Necht {ui}i.go je m-vdzand posloupnost v aRS-grafu F(g), ktery md konedné
chromatické &slo, a necht 1 < 4[F(e)] = m, k > 0. Je-li nynt k = 0 (mod m) pfip. k& = 0
(mod m), pak dvojice ugy, u;, je souhlasnd prip. nesouhlasnd v F(g).

Necht C7"(y) zna&i koneény aRS-graf definovany takto: m,n = 2 jsou celd &isla,

0=AUB, AnB=0, A={a,ay...,a,}, B= UB kard B; = m, C; = B; U

n-1 n-1
u{a’i! az‘+1} pro t = 1 . I"""'l a 7—[U10 X 0 —.U{(az’a’z+1): ( 7 +1 z)}_"
— E {ueC}U {(a,, a,), (@,, &1)}. Byly vySetiovany podmlnky kladené na typ nedis-

(5, )
junktnosti mnozin B, kdy graf C™(y) je kritickym (m 4 1)-chromatickym grafem. Mezi

t8mito grafy je vétsina t&ch, které nebyly popsény v citované préaci G. A. Diraca.
Karel Culik, Brno

POZNAMKY K TEORII OPERACI

(Vlastni referat K. CuLfga o prednésce proslovené v ,,Diskusich o novych pracich
brnénskych matematiki‘‘ dne 12. 5. 1958 v Brnsé)

Terndrnd relact definovanou na mnoting F' 4= () rozumime podmno¥inu 4 CF X F X F
a jeji prvky (uspofddané trojice prvku z F) oznalujeme [z, y, 2] € 4. Relace 4 se nazyvé
operact na F, jestliZe splituje podminky (srv. A. MosTowsky, Logika matematyczna, 1948,
str. 155—156)

[, y, 2], (2", y,2)e d => 2" = 2", o
Y, 2 € I => extstuje takovy x e F, e [v,y,2]e d . (P)

Splhuje-li relace 4 podminku (J) 1ze pouZivat obvyklého multiplikativniho zépisu
z=yzv Ad<>[z,y,2]ed. (1)

Oznadme 4,3 = A a necht 4, 7, k je libovolnéd permutace &isel 1, 2, 3. Pak terndrni relaci
Ay defovanou podminkou

[, @) @] € Ayjp, <> [0, @, B3] € Apgg (2)
nazyvame tjk-permutovanou relact relace 4 (viz inversni relace u A. Mostowského, str. 154).
Zejména oznadujeme a nazyvame relaci Ay3p = 4, konversnt, Agg;, = 4, pravou a Ay, =
= 4; levou relact relace 4 = Aypy (srv. W. SIERPINSKI, Zasady algebry wyzszej, 2. vyd.,
1951, str. 290 a nésl.). Oznatujeme-li (4,), = Az, (4), = 4,, atd., pak z vlastnosti sy-
matrické permutadni grupy o tfech prom¥nnych plyne
Véta 1. 1. Alzs =4 = Az)l = Alp = AI,I = Az = Akz 4281 —_ A = Azl = Aklk’ Aglz =
= Ay = dp = Appps Adyge = Apy gy = Ao = Ay Ay = 4y = A,;k,
2 A=A A, =4, <> A= Ay
3. A=dy<= A, = Q<> dy =A< d=dp<> 4, = 4, < Ay, = 4y
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