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Časopis pro pěstování matematiky, roč. 84 (1959), Praha 

DARBOUXOVY KĚIVKY NADPLOCHY 

ALOIS ŠVEC, Praha 

(Došlo dne 15. dubna 1958) D T : 6 1 8 * 7 3 1 

V Článku je nalezen geometrický význam Darbouxových tečen nad-
plochy pomocí studia korespondence mezi nadplochou a její dualisací. 

ííadyloeha,& v projektivním prostora /Stt+1 (vytvářená bodem AQ) je dána 
obvyklým způsobem rovnicemi 

a, ß = 0, ..., -+• 1 ; i, j , k = l,..., n . (1) 

(2) 

D o s t á v á m (&>o = co*) 

[cofcft>r1] = 0, co^^a^ '&, = <*„), 
áa^ = aika>k + a^co* — au(a>% + o>n

nX\) + Aimo>h , 

kde Au* jsou symetrické v každé dvojíciindexA* Oz»a&ím4i 

híh = (^ + 2) Am -- 3%f%>» % = «íMi/i V (3) 

nazývají se křivky 
bmú>Wa>* = € '"' (4) 

Dâ rbocKCPvými, viz G. F. Láút^Év, Mfferm§iakmi& geomehia pogrušennych 
mwtgocbrazij, Trady Mosk. Mat. Obšě., tom 2,1953* 27i—382. 

.. , lavedenÉm dpálnáeh basí J ! a =•(-—- l ^ l ^ ^ - ^ ^ ^ ^ x ^ ^ ^ + d je d^ialisace 
á̂ * imdplochy m (vytvářená teěno*i '•nactoviron #*+í) dána rovnicemi 

dg* = — o>$Efi , co»+1 = 0 . (5) 

Nejobecnější koMneace mezi $w+i a duálním S%+i> teéná ke korespondenci 
6 ' ' '•' ' ' • ' : ' " • • > •••' . " * ^ ' . .:> .. : : r ' v : , ^ o - •'' 

iL4 0 = J?»«, 5.4, = «.#»« - a f ^ , BAn+1 =- / ? > , (6) 

1Z - > SГ*, " JЄ 

ш 



kdy je 

H dA0 = &E?»+1 + (cujj + « C Í + oči**) E»+1, (7) 

H d*A0 -= d 2 ^ + 1 + -2(fl)J + coií} + *,o><) dE"*1 + ( . ) X n + 9><-»* + q>X , 

kde 
?>o = (A, ~ 1) aWG)*e^ , fy = (il.f,JSř-+-ftaifc + *2afc<%) ú)^cok . (8) 

Iř-linearisující transformace zkoumané korespondence (viz E. ČECH, Grécm. 
proj. diff. des correspondances entre deux espaces I, čas. pro pěst. mat. a fys. 74 
(1949)) je 

N [ i 0 , ^ ^ ř E [ i » + i ř i i í 4 ř o r | . (9) 

Vztah /30 = 1 charakterisuje ty kolineace H, pro něž všechny linearisujíeí 
pMmky jsou tečnami nadplochy n*; omezím se jen na ně. Nutná a postačující 
podmínka, aby tečna t byla obsažena v příslušném lineárisujícím prostoru ť, je 

cmcúicú''cújc = 0 , cijk = Ái]k + yuajJc)', yť = & + 2oc,. (10) 

Z toho se již přímým výpočtem zjistí 

Věta. Nechť n je nadplocha v Sn+X a TI* je její duálisace. Pak existuje oo2 n + 1 

tečných kolineaci H (pro každý pár sobě odpovídajících bodů) korespondence 
n __> 7t*j pro n£% H4inearisujíci přímky tečen nadplochy TI jsou tečnami nadplochy 
n*. Tečny nadplochy n, jež leží ve svých H4inearisujících přímkách (což jsou 
přímky v duálním prostoru #* + 1 , ale Sn^1 v Sn+1), vytvářejí v každém bode při 
určité volbě H kubický kužel. Existuje oon + 1 JT, pro něž tento kužel je apolární 
k asymptotickému kuželi, potom však nutně splývá s kuželem Darbouxových tečen. 

Pe3K)Me 

KPHBBIE flAPEV HA rHnEPnOBEPXHOCTH 

AJIOHC niBEU; (Alois Švec), Ilpara 
(IIocTynHJio B pejjaKrnno 15/IV 1958 r.) 

IlycTB TC — rnnepnoBepxHocTB B npoeKTHBHOM npocTpancTBe Sn+1 MTZ* — ee 
jQ-yajIH3aD-JIH Xor,n;a cym;ecTByeT oo2w+1 KacaTejiBHHx KOJIIIE[Heâ HH H cooTBeT-
CTBHH TI -> TI*, Rjm KOTopLix IJ-;nrHHeapM3HpyB3nua:e npHMHe KacaTejiBHHX 
K ranepnoBepxHocTH TZ HBJIHIOTCH KacaTejiBHBíMH K rnnepnoBepxHOCTH TI?*. 
KacaTejiBHHe K rHnepnoBepxHocTH TV, jie^camne B CBOHX iř^HHeapiffte-
pyionprx npocTpaHCTBax, o6pa3yioT B KanqjoH TOHKO npn onpe^eJieHÉoiá 
BHfíope H Ky6EraecKHĚ KOHyc CyrqecTByeT oon + 1 H, .UJIH KOTopnx STOT KOHVC 
anojiapeH acHMHTOTĤ ecKOMy KOHycy, HO Torjja OH HeoSxojijiMO coBnaffaeT 
c KonycoM KacaTeJiBHHx ,D(ap6y. 

1M 



Résumé 

COURBES DE DARBOUX D'UNE HYPERSUR^ACE 

ALOIS §VEC, Praha 

(Reçu le 15 avril 1958) 

Boit TZ une hypersurface dans l'espace projectif Sn+1 et soit TI* sa dualisation. 
Alors il existe oo2*14"1 d'homographies tangentes H de la correspondance ut -> JZ* 
pour lesquelles les droites H -linéarisantes des tangentes de l'hypersurface n 
sont des tangentes de l'hypersurface je*. Les tangentes de l'hypersurface n qui 
sont situées dans leurs espaces IMméarisants engendrent en chaque point, pour 
un certain choix de H, un cône cubique. Il existe oo**+* d'homographies H pour 
lesquels ce cône est apokàre par rapport au cône asymptotique, mais alors il 
coïncide nécessairement avec le cône des tangentes de Darboux. 
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