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Casopis pro péstovani matematiky, ro. 85 (1960), Praha

ULOHA O JISTE MNOZINE NADROVIN V E,

Miraxn Komax, Praha
(Doslo dne 30. srpna 1959)

V d&ldnku je nalezena mnoZzina vSech nadrovin v E,, které maji od
danych k bodu stély, pfedem dany, soudet vzdélenosti.

1. Oznadeni. Budiz ddna v E, libovoln4 soustava kartézskych soufadnic.
Necht body 4 resp. B maji v této soustavé soufadnice [a;, @y, ..., @,] TeSD.
[by, by, -.-, by). Jsou-li &, B realnd &isla, potom symbolem x4 + BB rozumime
(p¥i dané soustavé soufadnic) usporddanou n-tici [xa, + Bb,, xa, + Bb,, ...,

oa, + Bb,]. R

Oznadme V, mnozZinu vsSech usporadanjrch k-tic & = [, &) -.., &), kde
le] =1 pro i=1,2,..., k. Oznadme || ——Zs

Budiz ddna vE, mnozma Abodd 4,, 4,, ..., 4;. Budiz e = [el, gy « o5 &) € Vi
Potom oznadme

=H (=1, A=H(E=—1--

AzeA 7 AzeA
(Néktera z mnozin A%, A, miie byt samozre]me prazdna.)

2. Umluva. Rekneme, Ze nadrovina o oddéluje mnozmy A , A, ]esthze
nastane nékterd z mozZnosti:

a) A°— w == & &= A, — w a mno¥iny A* — w, A, — o le#{ uvnit¥ navzijem
opadénych poloprostori urdenych nadrovinou . :

b) A*—w=gFA, —w@esp. A" —w+g= A—-w)amnoz1na,A—~w
(resp. A® — ) lezi uvnit¥ pravé jednoho poloprostoru uréeného nadrovinou w.

) AA—o=g=A,—o.

3. Pomocn4é véta. BudiZ ddna v E, libovolnd soustava kartézskych souiadnic
a mnoZina A boda A, A,, ..., Ay. Budif ¢ = [&,, &, ..., &) € V. Potom

k
a) Jeli |lell = 0, pak > e, A, je vektor, ktery mezdvist na volbé soustavy sou-
i=1
fadnic;
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) Je-li ||e|| =t= 0, pak z . Te “ A; je bod, ktery mezdvisi na volbé soustavy sou-

mdmc
Véta je znam4 z analytické geometrie.

4. Oznadeni. Budiz ddna v E, mnoZina A bodd 4,, 4,, ..., 4, a &islod > 0.
Daéle budiz ¢ = [y, &, .- ., &) € Vi- Potom
k

a) Je-li |l¢]| = 0, |2, &:4;] = m = d, znadi M(e, d) mno¥inu viech nadrovin,
i=1
L d
které uréuji s vektorem » ¢;4; odchylku «, kde sin o« = o » & 0ddgluji mnoZiny
i=l
Az A,
k
b) Je-li [e]| = 0, | > &4, = m < d, znaéi M(e, d) mnoZinu prazdnou.
i=1

) Je-li |[e]| # 0, znadl M(e, d) mnoZinu viech tednych nadrovin kulové nad-

plochy x (S z T 1“ Agr=

i=1

), které oddgluji mnoZiny A, A..

il
[lefl

5. Véta. Budi? ddna v E,, mno¥ina A bodé A,, A, ..., A;. Budif d > 0. Potom
mnoZina vdech nadrovin, kieré majs od bods A,, A4,, ..., A, stdly soulet vzddle-
nostt rovny d, je U M(e, d).

egeVy,

Diukaz. Necht w ¢ M(¢, d), kde ¢ € V;,. Zvolime-li nadrovinu w za soufadnico-
vou nadrovinu, ihned zjistime, e w mé od boda 4,7 = 1, 2, ..., k soudet vzda-
lenosti rovny d. :

Necht naopak nadrovina @ mé od bodtt 4,,7 = 1, 2, ..., k soudet vzdalenosti
d. Zvolme w soufadnicovou nadrovinu. Nyni uréime & = [g4, &, ..., & € Vi
takto: JestliZe lezi bod A, uvniti kladného poloprostoru uréeného nadrovinou
w, polozime ¢ = 1. V opaéném p¥ipadé poloz1me g; = — 1. Odtud se ihned
snadno zjisti, Ze w e M(s, d).
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