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V autonomnim p¥ipadé se vztahy mezi jednotlivymi druhy stability zméni. Je:

Asymptotickd st. 2= Silnd st. = Asympt. integrdlni stabilita
A
% ¥
Poruchovd stabilita
¥
Integrélni stabilita
A
X ¥
Stabilita
Ivo Vrkod, Praha

O DIRACOVE FUNKCI V NELINEARNICH DIFERENCIALNICH ROVNICICH

(Referdt o predndSce dr. JArostava Kurzwrrra konané ve schuzi matematické obce
praZské dne 13. ledna 1958.)

Nasim cilem je popsat prabsh feSeni diferencidlni rovnice

dz

5 = @t T 9@ .l 1)
7

jestliZze posloupnost g, (t) se blizi k Diracové funkei. Piedpokldddme, Ze z je vektor

z n-dimensiondlniho Euklidova prostoru E,, Ze funkee f(z, t) a g(x) jsou spojité pro z € D,

te{—T,,T>, kde D je uzévér omezené oteviené mno¥iny D C E,, a nabyvaji hodnot

z E,; necht redlné funkce @, (?) jsou spojité pro te (— Ty, T';>.

Rikdme, %e posloupnost ¢, (t) konverguje k Diracové funkei, jestlize
T

lim sup f lop(®)| dt =L < oo,
k> -T,
-& T,
lim [ |gu@)de + [ |pe®) dt = 0
k>+0w -T, &

t
pro kaZdé § > 0 a lim ftpk(t) dr=0resp. 1 pro —7T, <t < Oresp. 0<¢=1T,. Posloup-
k—

o -T,
nost @y (t) konverguje k Diracove funkei positivné, konverguje-li k Diracové funkei a je-li
@p() =0 pro te{—Ty, To> k=1,2,3,.... <

Véta 1. Necht posloupnost ¢(t) konverguje k Diracové funkci a necht funkce g(x) splituje
podminku
' llg(z1) — gl)ll < 2u(llzy — @ll), 21, 2, € D,

1
d
kde x(n) je spojitd rostouct pro n = 0, 2(0) = 0, f—%—-)- = 0. Nechty,, >yeD, 0 < Ty <
¥iyi
0
< T,. Ptedpoklddejme, e Fedent u(t), t ¢ (— T,, 0>, rovnice

dz = t
= =t @)
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v

je jednoznainé uréeno pobdteént podminkou u(— T,) = vy, e Fedent v(t) rovnice

dz - Y
dat =g(z), (3)
1 o . L L PR
vl= 3= u(0), je definovdno na intervalu { — PR) (toto feSent fe jednoznalné wurde-

no podle Osgoodovy véty) a e Fesent w(?), t € <0, Ty>, rovnice (2) je jednoznadné uréeno pold-
teént podminkou w(0) = v(}).

Potom pro dosti velkd k ewistuje Fedeni wy(t), t e {— Ty, Ty, rovnice (1), 2,(— To) = Y,
a plati xy(t) — w(t) resp. w(t) pro k — 00, te{— Ty, 0) resp. (0, T,>. Posloupnost z(t)
konverguje stejnomérné na katdém uzavieném intervalu, ktery neobsahuje bod 0.

Véta 2. Necht posloupnost ¢x(t) konverguje k Diracové funkcs positivné. Necht y,, ~y e D,
0 < Ty < T,. Prfedpoklddejme, Ze Fefeni wu(t), t e {— Ty, 0, rovnice (2) je jednoznacné
uréeno pobdtednt podminkou u(—Ty) =1y, e Fedent v(¢), t e {— }, %>, rovnice (3) je jednoznadné
uréeno pobdteéni podminkou v(—1%) = u(0) a Ze Fefeni w(t), t € €0, Ty>, rovnice (2) je jedno-
znaéné urdeno poddteént podminkou w(0) = w(3).

Potom pro dosti velkd k existuje Fedeni x(t), t € {—Tg, Ty, rovnice (1), 2 (—T,) = vy,
a plati: x,(t) > w(t) resp. w(t) pro k — ©, t € {—Ty, 0) resp. t € (0, Ty>. Posloupnost x;(t)
konverguje stejnomérné na kaZdém uzavreném intervalu, ktery neobsahuje bod 0.

Jaroslay Kurzweil, Praha

SYSTEMY GENERATORU ABELOVYCH GRUP

(Referdt o predniSce ViasTimira DraBa prednesené v Matematické obei praZské dne
17. tinora 1958.)

V tvodu piipomnél prednéSejici ndkteré definice a zdkladni vysledky teorie grup;)
pouZival pfi tom terminologie, kterou navrhuje akademik V. KoRiNek: Grupu, jejiz kaZzdy
nenulovy prvek mé koneény (resp. nekonedny) ¥dd, nazveme periodickou (resp. aperio-
dickou). Podgrupu vSech prvkia koneéného fddu dané grupy nazveme periodickow &dsté
této grupy. Rekneme, ¥e grupa G je diwisibilni, jestliZe kaZds rovnice n .x = g, kde
n je celé nenulové &islo, g € G, mé v G asponi jedno FeSeni; G je tedy divisibilni prévs tehdy,
kdy#% pro ka?dé nenulové celé n plati nG = G.

BudiZ M neprdzdnéd mnoZina prvka grupy G; symbolem {IM} oznadme nejmensi pod-
grupu grupy @, obsahujici viechny prvky munoziny M. Rekneme, e & je systém generd-
tordt grupy @ jestlize {} = @, tj. jestlize kaZdy prvek grupy G je moZno vyjadiit jako
linedrni kombinaci prvka z 6.

Vlastnim obsahem piednédSky bylo pak vySetfovédni systéml generdtori. PfednédSejici
ukézal nejprve na ptikladech téZzkosti, s nimi¥ se pfi tomto vySetfovani setkdvdme. Tyto
téZkosti jsou typické pro grupy, jeZ nemaji konedny systém generdtort. Zduraziuji to
i vysledky H. PrUFERA, Untersuchungen tiber die Zerlegbarkeit der abzdhlbaren primi-
ren Abelschen Gruppen, Math. Zeit., 17 (1923), 35— 61, kterych dosahuje pomoci pojmu
,,hodnosti grupy, zaloZeném na pojmu systému generdtoru.

Literatura, tykajici se studia systéml generdtora Abelovych grup, je velmi chudd;
jsou to jen dvé préce polskych matematiki: J. £.0$, E. Sasiapa and Z. SeoMINSKI,

1) Grupou rozumi se v¥dy aditivng psané Abelova grupa.

36



		webmaster@dml.cz
	2019-11-25T14:59:27+0100
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




