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Casopis pro p&stovini matematiky, ro&. 83 (1958), Praha

POZNAMKA O RESENICH ROVNICE zr = n CELYMI
NEZAPORNYMI CfSLY

LADISLAV KOSMAK, Brno DT:5191
(Doslo dne 16. tnora 1957)

Clének pojednévs o jistych extreméd]nich vlastnostech t. zv. hlavntho
YeSeni rovnice (1) (srv. préci [1]).

V ¢lénku [1] se K. CuLix zabjvé otézkou, pro kterd nezédpornd celd &isla
Tys Tos oens Ths J€Z vyhovu]1 rovnici

Z"i =n (k, n pfirozens &sla), (1)
i
k

nabude soudet > (2) (¢ = 0 celé) minimalni hodnoty. Dokazuje, Ze to nastane
i1

pro t. zv. hlavni YeSeni Ay, A, ..., by rovnice (1), které je definovino tak,
ze z &isel by, hy, ...,y je k—n +k [ﬁ] rovno [—%] a ostatni jsourovna [%] +
+ 1; toto Fefeni je (viz [1]) charakterlsovano vztahem

max h; — mm h;
1Sisk 1=isk

P#i dikazu pouzivd Culik pomocnych vztahti mezi celymi nezédpornymi

éisly c, p,
()=(e) (o) wosm o
()= @)+ 0720 wosren o

V této poznimce je podan jednoduchy dilkaz t&chto vztahil, ktery zéroven
umoziiuje zesilit tvrzeni uvedené véty.

Pisme nerovnost (2) ve tvaru

(- <[ - ()

“
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pro dikaz miZeme piedpokladat, Ze p < r. Oznatme b, = (z) prot=0,1, .. 3

posloupnost {b,}3, zfejmé neklesd a pro ¢ > 0 vybrand posloupnost {b;,.;}2,

roste. Polozme d, = b,,, — b, ¢ =0,1, ..., takZe d, = (c i 1). Pak je
2r — p) :
( rc p)“(Z)zbw—p'—b'r:dm'—p——l+d27—¢—-2+---+dr;
gdr-q +dr—-2+---'jf‘dp:br_bm:(Z)_(f)-

Ostra nerovnost plati pravé tehdy, kdyZz p + 7, 2 < ¢ < max {p, 2r — p}.
Obdobné se dokaze (3), kde ostrd nerovnost plati pravé tehdy, je-li p + 7,
pEr+1, 2=<c<max{p, 2r — p + 1}. Odtud plyne (viz dikaz véty 2
v citované Culikové praci): ,

Necht hy, by, ..., by, je hlavni FeSeni rovnice (1) a necht ry, 1y, ..., 1) je libo-
volné dalsi resent (réizné od hlavniho). Pak nerovnost

B <4

i-1\C i=1\C
plati pravé tehdy, kdyz 2 < ¢ < max 7, jinak je
1=isk
k k
h. r-
i=1\C =1\ C
pro kazdé fesent r,, 1y, ..., 11, rovnice (1).
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Peszome

%
3AMETHA O PEIIEHINHU YPABHEHUA Jr, =n
i=1
B OEJBIX HEOTPULIATEJBHBIX YUCIAX
JAOUCJIAB KOCMAR (Ladislav Kosmék), BprO
(Ilocrynuno B pejarmmio 16/IL 1957 r.)
IIyers k, n — HaTypalbHEE YHCAA X OYCTH Ay, Ao, ..., By — I(€JIBIE HEOTPH-
¥

HaTeJIbHEIe YACHIA, ONpelelleHANe YCIOBEAMA » h; =n, max h; — min k; < 1;
i-1 1<isk 1Sisk
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aycrb 1y, e, ..., ¥ — IIPOM3BOJIbHEIE IleJible HeoTpHHmaTeJbHble 4YHCJA, IJiA
k

 KOTOPHIX Z“ = n. 13 paGore mowasmiBaerca Teopema (cm. Uymmk [1]):
t=1

Hepasencmso Z( ) Z( ) cnpagedaugo moeda u MOAvEO mo20a, ecau

k h k
2 <c¢c<max r, > 1 4+ min r; ¢ npomusnom cayuae Z( ) Z( )

IStk 1S3k =1 =

Zusammenfassung

BEMERKUNG UBER DIE NICHTNEGATIVEN GANZZAHLIGEN
LOSUNGEN DER GLEICHUNG Zr =n

i1
LADISLAV KOSMAK, Brno
(Eingelangt 16. 2. 1957)

Es seien k, n beliebige natiirliche Zahlen und hl, ks, ..., b die nichtnegativen

ganzen Zahlen, welche durch die Bedingungen Z h;=mn, max h; -~ min A; <
1=<i<k 115k
bestimmt werden; ferner seien 7,, 7, . . ., beheblge nichtnegative ganze Zahlen,
fiir welche >, = n gilt. In der vorliegenden Arbeit wird folgender Satz
i=1

bewiesen (vgl. CULik [1]):

Die Ungleichung Z( ) Z( ) gilt dann und nur dann, wenn 2 < ¢ <

%
= max 7; > 1 -4 min r; sonst ist Z(k) = ?(n).

1<i<k 1<i<k =1\ C i-1\ €
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