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Časopis pro pěstování matematiky, roč. 83 (1958), Praha 

POZNÁMKA 0 ĚEŠENÍCH ROVNICE £ r ť = n CELÝMI 
i-=l 

NEZÁPORNÝMI ČÍSLY 

LADISLAV KOSMÁK, Brno DT-.5191 

(Došlo dne 16. února 1957) 

článek pojednává o jistých extremájníeh vlastnostech t. zv. hlavního 
řešení rovnice (1) (srv. práci [1]). 

V článku [1] se K. CTJLÍE: zabývá otázkou, pro která nezáporná celá čísla 
*i> r2, ..., rk9 jež vyhovují rovnici 

* 
]>>2- = n (k, n přirozená čísla) 5 (1) 

i~l 

nabude součet 2,1 * I (c -ž 0 celé) minimální hodnoty. Dokazuje, že to nastane 

pro t. zv. hlavní řešení hl9h2, •••,&& rovnice (1), které je definováno tak, 

že z čísel hl9. h2, ..., hk je k — n -f- k U--1 rovno I -=- a ostatní jsou rovna Ur-1 + 

+ 1; toto řešení je (viz [1]) charakterisováno vztahem 

max hi — min ht ^ 1 . 
l á t á * l^ iá í fc 

Při důkazu používá Culík pomocných vztahů mezi celými nezápornými 
čísly c, <p, r: 

•fcMr)+("7 *)•*«*-*>• 
( r И r N : ~ľ+1) <#>*»+*• 

(2) 

(3) 

V této poznámce je podán jednoduchý důkaz těchto vztahů, který zároveň 
umožňuje zesílit tvrzení uvedené věty. 

Pišme nerovnost (2) ve tvaru 

(:)-(?)-(":')-(:) = 
80 



pro důkaz můžeme předpokládat, že p < r. Označme bt = I I pro ř = 0, 1, ...; 

posloupnost {bJ?Lo zřejmě neklesá a pro c > 0 vybraná posloupnost {bí+c_i}?Lo 

roste. Položme dt = 6 ť + 1 —- &ť, ř == 0, 1, . . . , takže cřť == I I. Pak je 

\ C I ~~ \ C l 6 2 r " 3 > ~~ 6 r ^ čZ2r~2>-1 + ^r-2,-2 + • • • + dT ^ 

^ <-x + ár-a + ... + dp = 6, - 6, = ( ^) - (*) . 

Ostrá nerovnost platí právě tehdy, když #> 4= r, 2 5g c ^ max {#>, 2r — ̂ }. 
Obdobně se dokáže (3), kde ostrá nerovnost platí právě tehdy, je-li p 4= r, 
39 4= r + 1, 2 <I c íg max {29, 2r — # + 1}. Odtud plyne (viz důkaz věty 2 
v citované Čulíkově práci): 

Nechť hl3 h2) ...,hk je hlavní řešení rovnice (1) a nechť r l 5 r2, ..., rk je libo­
volné další řešení (různé od hlavního). Pak nerovnost 

hÁ ^ /r. 
iť i\c/ i t i \ c 

^faíí právě tehdy, když 2 ^ c 5g max rť; ?ma.fc ?e 

pro tóřcřé řešení rl9 r2, . . . 5 r f c rovnice (1). 
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Р е з ю м е 

ЗАМЕТКА О РЕШЕНИИ У Р А В Н Е Н И Я 2*"* = » 

В Ц Е Л Ы Х Н Е О Т Р И Ц А Т Е Л Ь Н Ы Х ЧИСЛАХ 

ЛАДИСЛАВ КОСМАК (ЬасШэт Козтак), Брно 

(Поступило в редакцию 16/П 1957 г.) 

Пусть кг п — натуральные числа и пусть Н19 7ь2, . . . , Ък — целые неотри-
к 

нательные числа, определенные условиями 2^% = *&, шах Л* — т т Ъг ^ 1; 
г^1 1 ^ € ^ к 1^г^к 
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nycTi» rl9 r2, ..., rk — nponsBOjitHLie u,ejn>ie HeoTpnü;aTejiBHLie HHCJia, j\nn 
k 

KOTopjbix ]>V4- —
 n- ^ paöoTe AOKaa&iBaeTca TeopeMa (CM. HyjraK [1]): 

i - i 
k Ifo \ k /r\ 

Hepaeencmeo 2 ( *) < 2 ( | cnpaeedjiueo n^da u mojibno mo^^a, ecAu 
% i\cl *--iW 

k lh\ k lr\ 
2 <̂  c <i max ri > 1 + min rt\ e npomueuoM cjiynae 2 ( ) — 2 ( / * 

V<t<^ J < i < ß i - l \ C ! i=l\C/ 

Z u s a m m e n f a s s u n g 

BEMERKUNG ÜBER DIE NICHTNEGATIVEN GANZZAHLIGEN 
k 

LÖSUNGEN DER GLEICHUNG ^u = n 
4 = 1 

LADISLAV KOSMÄK, Brno 

(Eingelangt 16.' 2. 1957) 

Es seien k, w beliebige natürliche Zahlen und hl9 h2, ..., hk die nichtnegativen 
k 

ganzen Zahlen, welche durch die Bedingungen 2 ^: = w5 max ÄÄ- -*- min hfS, 1 
i = l l < i ^ Ä l < ^ < f c 

bestimmt werden; ferner seien r19 r2,.. .,*rk beliebige nichtnegative ganze Zahlen. 
k 

für welche ^V* — n gilt. In der vorliegenden Arbeit wird folgender Satz 
» = i 

bewiesen (vgl. CüLiK [1]): 

Ш<Ш Die Ungleichung 2 ( J < 2 ( ) 9^ dann und nur dann, wenn 2 <I c 51 

^ max r9- > 1 + min 
l < г < * l ^ 

* lh\ k (r\ 
rin r*\ sonst ist Y I *) = y j *|. 
*<* i - i W i r i \c/ 
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