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0 JISTYCH ROVINNYCH KONFIGURACICH (12,, 16,),
KTERE OBSAHUJf ASPON JEDEN BOD TYPU D

VACLAV METELKA, Liberec.
(D0§IO dne 14. ledna 1955.) DT:518.84

Vénovdno akademiku Bohumilu Bydiovskému
k jeho 75. narozenindm.

Ukolem tohoto &lénku je stru¥nd informovat &tenéfe o jistych no-
vych konfiguracich (12,, 16;), které obsahuji aspori jeden bod typu D
a navézat tak na piedchozi 8lének mého bratra.l) Vysledky, které zde
uvédim jsou pavodni a dosud neuvefejn&né, presto se viak omezuji
pouze na jejich citaci bez dukazu, jeZ poddm v nejblizsi dobg.

V piedchozim ¢lanku') nastinil maj bratr program, ktery jsme si stanovili
pro sestaveni tabulky v8ech moznych konfiguraci (12,, 16;), jez se daji realiso-
vat body a primkami v projektivni roving nad télesem komplexnich &isel. A¢ko-
liv druhy bod tohoto programu neni jesté zcela uzavien, chtél bych piesto
v tomto ¢ldnku &tendfe asponl stru¢éné informovat o nékterych novych kon-
figuracich (12,, 163), obsahujicich body typu D a naznaéit postup hleddni p¥i-
slusnych schemat.

1. Schemata. Vychézime z pfedpokladu existence aspoinl jednoho bodu typu
D (dale struéné D-bodu). Necht 9 je D-bodem a necht je oddélen od bodit
10, 11, 12, p¥i éemzZ body 10, 11 jsou spojeny konfiguraéni pfimkou. Pak také
bod 12 je D-bodem, oddélenym od bodd 9, 10, 11. Tteti bod na spojnici 10, 11
oznad¢me 1. Struéné to zapiSeme 9 :10; 9: 11;9 : 12, 12 : 10; 12 : 11; 1—10—11.

Z téchto vztahl predeviim plyne, Ze bod 70 musi byt oddélen jesté od jed-
noho bodu, kterym nemuze byt bod I ani 11 (nebot s nimi je spojen) a ozna¢me
ho tedy 2 (¢ili 10: 2).

DokaZzme nyni, Ze za téchto predpokladu musi byt bod 17 spojen s bodem 2
konfiguraéni pfimkou.

Ze 4 konfiguraénich pfimek incidentnich s bodem 9 prochézi jedind bodem 2
(¢ili 9—2);

1y J. Metelka: ,,0 rovinnych konfiguracich (12,, 165)*. Casopis pro péstovéni matema-

tiky iO (1955), 133—145. — U%ivam zde symboliky a terminologie ¢lanku praveé cito-
vaného.
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ze 4 konfiguraénich p¥imek incidentnich s bodem 12 prochézf jedind bodem 2
(¢ili 12—2);

ze 4 konfigura¢nich piimek bodem 10 neprochazi zadnd bodem 2 (protoze
10 : 2), a tedy

ze 4 konfiguraénich pfimek incidentnich s bodem 11 musi jedind prochézet
bodem 2, coZ plyne takto:

Z pravé uvedenych Sestnacti konﬁguracnlch piimek je patnact navzajem
ruznych (pfimku 7—I10—11 jsme poditali dvakrat) a z nich tedy musi (aspoii)
tfi byt incidentni s bodem 2. Tim je proveden dikaz, Ze skuteéné 11—2. Proza-
tim vime, Ze bod 11 je oddélen od bodi 9, 12 a musi byt tudiz oddélen jesté od
jednoho dal§iho bodu (rtzného od bodid 1, 2, 10). Nazveme si tento bod 3
(tedy 11 :3). Z uvedenych patnacti riznych konfiguraénich pfimek prochézeji
pravé t¥i bodem 2 a musi jim také prochazet p¥imka Sestnacté, kterou si zatim
nazveme p. Bodem 3 prochézeji z téchto patnicti konfiguracnich piimek (raz-
nych od p) jen t¥i, totiz 3—9, 3—10, 3—12 (nebot 11:3), z éehoz plyne, Ze
bod 3 je incidentni také s pfimkou p. Pravé tak bodem I prochézeji jen tii
z konfigura¢nich pfimek riznych od piimky p (totiz primky 1—9, 1—12,
1—10—11) a nalezli jsme tak tfeti bod na piimce p a konfiguraéni piimka
p = I—2—3 je tim urcena.

Bodem 9 prochdzeji 4 (navzéjem razné) konfiguraéni ptimky 9—I—a,
9—2—b, 9—3—c, 9—d—e, kde o d&islicich a, b, ¢, d, e oviem plati, Ze jsou
navzdjem razné a také rizné od 1, 2, 3, 9, 10, 11, 12. Mozno je tedy nahradit
dosud neobsazenymi ¢islicemi 4, 8, 6, 7, 8, coz ufinime a zjistime, Ze kazda
z hledanych konfiguraci ma schema tvaru podobného tomuto:

,2,3,7\ (2 10\ 1,234 (34,6 (2,45
9(4,5,6,8)’ 1(3,11)’ 12(6,7,5,8)’ 10(7,5,8)’ 11(8,6,7)'

Toto schema mé obdobny smysl, jako schema uvedené v odstavei 3 cito-
vaného ¢lanku. VSechna incidenéni schemata pak dostaneme, kdyz v zavor-
kéch za ¢isly 12, 10, 11 najdeme vS8echny mozné sestavy ¢isel v téchto zavor-
kéch se vyskytujicich (ov8em s ptisluinou opatrnosti, jako v citovaném tfetim
odstavei predchoziho 6lanku). Poznamendvam zde vyslovné, Ze vzhledem k da-
nym piedpokladim (I—2—3, I—10—11, ... atd.) nemtzeme jiz pfemistovat
&isla v zdvorce za jednickou a neni t¥eba ani ménit éisla v zdvorce za devitkou.

Podrobny vypocet téchto schemat zde neprovadim, nebot je velmi rozsahly
a pracny; po vyloudeni schemat ekvivalentnich?) konfiguraci dostaneme jesté
znalny pocet (pfes 90) moZnosti. Velika éast t&chto schemat se vSak nedd geo-
metrickymi konfiguracemi realisovat, coz se ovem musi dokazovat témér
u kazdého schematu zvlasté.?) Presto se mné podafilo najit asi 40 realisovatel-

%) ,,Ekvivalentni'‘ ve smyslu definice z citovaného élanku.

3) Tyto dikazy se provadsji ve vhodn& zvoleném soufadnicovém systému obdobnym
zpusobem, jako je proveden dukaz véty 9 v citovaném &lanku mého bratra.
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nych schemat a tento potet bude — jak se pfedb&znym zkouménim jevi —
jesté prekroden.

2. N&které konfigurace (12,, 16;) s D-body. Soudasnd s D-body se ve viech
schematech vyskytuji vidy C-body a aspoii jeden B-bod, nikdy vSak 4-body,
jak ostatné ukazuji také vysledky mého bratra. D-body vystupuji v téchto
schematech vZdy jen dva, s vyjimkou jediného piipadu:

1,2,3,7 . (2,10\ (1,234 (346 (245
9(4,5,6,8)’ 1(3,11)’ 12(6,7,5,8)’ 10(7,5,8)’ 11(8,7,6)’

Obr. 1.

ktery je typu B,C,D, (D-body jsou 1, 5, 9, 12), k ndmu¥ patii geometrickd
konfigurace s témito body: ’

Ia, 1, a); 2(0,1,0); 3(1,1,1); 4(7a*— 6a + 3, 2, 2a); 5(1, 1, 0);
6(a, 1,1); 7(0, — 7a® + 2a + 1, 1); 8(1 —a, — Ta% + 2a + 1, 1);
9(1, 0, 0); 10(1, — 7a% + 2a + 2, 2); 11(1 —a, 2 — 2a, 1); 12(0, 0, 1),
kde a je kofenem rovnice 72% — 922 4+ 5z — 1 = 0.
Ve viech ostatnich schematech (i v t&ch, kters dosud nejsou prozkouména)
jsou jiZ jen dva D-body a podet E-bodi neni vy$sf neZ dvs.
Existuji pouze tfi konfigurace se dv&ma Z-body (je% obsahuji zrove
D-body). Uvadim zde dvd z nich. Jedna z téchto konfiguraci m4 body o sou-
fadnicich:
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1(1, 2,1); 2(0,1,0); 3(1, 1, 1); 4(4, 10, 5); 5(1, 1, 0); 6(1, 2, 2);
7(0 2, 3); 8(4, 10, 15); 9(1, 0, 0); 10(8, 14, 9); 11(4, 6, 5); 12(0, 0, 1),

jejiz Gplné schema zni:
1,2,3,7 2, 10\ . 1,2, 3, 4\ 3,8, 6)\ 2,5,6
(4 5,6, 8) (3, 11) ’ 12(6, 7,5, 8) ' 10(4, 7, 8) ’ ”(4, 8, 7)‘ )
Nakreslil jsem tuto konfiguraci na obr. 1. Chtél bych na tomto misté étenaie
upozornit na dalsi ,ndhodné‘ incidence, které se u této konfigurace objevuji.

a8 N 8 12

u

10

Obr. 2.

Tii z konfiguradnich pfimek (1—10—11, 7—8—9, 3—5—12) se zde protinaji
v jediném bodé, ktery jsem na obrazku oznaéil X, a dalsi tii piimky (6—7—11,
1—4—9, 3—5—12) prochazeji jedinym bodem, oznaéenym na obr. Y. (Dopo-
ruduji étenaii, aby si tuto incidenci ovéfil vypodttem.)
Druhé z konfiguraci se dvéma E-body, jeZ obsahuje zadroveii D-body, jest
1(3,2,3); 2(0,1,0); 3(1, 1, 1); 4(4, 2, 3); 4(1, 1, 0); 6(3, 2, 2);
7(0, 2, 5); 8(4, 2, 5); 9(1, 0, 0); 10(8, 6, 3); 11(20,14, 15); 12(0, 0, 1);

jejt Gplné schema zni

1,237 (2,10\ (1,234 (3,46 (256
9(4, 5,6, 8)’ 1(3, 11)’ 12(6, 7,5, 8)’ 10(7, 5, 8)’ 11(4 8, 7) @)




a tuto jsem nakreslil na obr. 2. Také zde tfeba upozornit na ,,ndéhodnou‘ inci-
denci konfiguraénich p¥imek 6—7—11, 3—5—12, 1—4—9, protinajicich se
v jediném bod8, oznateném X.

Tyto dvé posledni konfigurace se daji konstruovat linedrné (pravitkem bez
odmé&fovéni), protoZe pii nich neni Zadné adjunkce iracionality.

Obé& jmenované konfigurace jsou typu B;CyD.FE, a jejich schemata aZ na dvé
piimky bodem 10 jsou shodné. Piesto vak tyto konfigurace nejsou ekviva-
lentni, nebot neexistuje permutace &isel 1, ..., 12, kterd by schema (1) preva-
déla na schema (2), protoZze Zidnou takovou permutaci nemize se zménit
podet incidenci — ani ,,ndhodnych*. Ze obd konfigurace skuteénd nejsou ekvi-
valentni, 1ze dokazat znovu jeité jinym zplsobem, jak zde naznaéim.

Kdyby existovala permutace éisel 1, ..., 12 prevadéjici schema (1) na schema
(2), musely by se touto permutaci ziejmé& také pievadét E-body jednoho sche-
matu na E-body druhého. Ve schematu (1) jsou dva E-body a to 2, 8. Bod 8 je
oddélen od bodu 1, 2, 3 a existuji pravé dvé konfiguraéni pfimky, na kterych
nelezi ani bod 8 ani body 1, 2, 3. Jsou to pfimky 6—7—10, 6—7—11, ob& inci-
dentni s konfigura¢nim bodem 7. Bod 2 je oddélen od bodu 6, 8, 10 a opét exis-
tuji pravé dvé konfiguraéni piimky, na kterych body 2, 6, 8, 10 nelezi. Jsou to
piimky 1—4—9, 3—5—12, které se vak neprotinaji v Z4dném konfiguraénim
bod8. Ziejmé jsou oba E-body 2, 8 dle tohoto jemnéjsiho ti¥idéni rizného dru-
hu.4) Velmi snadno zjistime, Ze ve schematu (2) jsou oba E-body (také 2, 8)
stejného druhu (a to téhoz, jako bod 2 ve schematu (1)). Neexistuje v8ak per-
mutace ¢&islic 1, ..., 12, kterou by se ménil druh bodu?) a tim je opét dikaz pro-
veden.

Rad bych jesté étenafe upozornil, Ze vSechny tfi kenfigurace, které zde
uvadim, jsou ,,listé‘‘ a tak je tomu u prevainé vétiiny konfiguraei s body typu
D (zatim jsem nalezl jen dv® konfigurace s ,,cizimi‘ pfimkami), coz dokazi
spolu s Gplnym Fefenim tohoto bodu programu v nejbliz§i dobé.

Pesiome

0 HEKOTOPBIX IJIOCKMX KOHOUTYPALUAX (12,, 16,),
COIEPKAINX XOTSA BBl ONHY TOUKY THUIIA D

BAIIJIAB METEJIKA (Véaclav Metelka), JInGeper.
(ITocrynnio B pegakuuio 14/1 1955 r.)

ABrop mpuMBOAUT Bfech (IOKa Ge3 [[OKA3aTeNIbCTBA) HECKOJIBKO HOBHIX pe-
8YJIBTATOB M3 00JaCTU INIOCKUX KoHPuUIrypamuii (12,, 16;) 1 cTpouT xBa HOBHX

4) Viz obdobu jemn¥j§iho dglenf &tvefin v 3. odstavci citovaného $ldénku mého bratra.
5) Viz obdobu v&ty prvni citovaného &lanku.
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npuMepa STUX KoH@Urypanuii (cM. puc. 1 1 2 U COOTBETCTBEHHO CXeMEl MHITU-
mennuii (1) u (2)), npu KOTOpPHIX He TpeGyeTcs A bIOHKIUM MPPALMOHAIBHOCTH.
IloppoGHoe omncanme mociaeayer B Gumskaiiliiee BpeMs.

Zusamenfassung

UBER GEWISSE EBENE KONFIGURATIONEN (12, 16,),
WELCHE MINDESTENS EINEN D-PUNKT ENTHALTEN

VACLAV METELKA, Liberec.
(Eingegangen am 14. Jéanner 1955.)

Autor zitiert hier (vorlaufig ohne Beweis) einige neue Ergebnisse iiber ebene
Konfigurationen (12,, 16;) und konstruiert besonders zwei neue Beispiele von
diesen Konfigurationen (siehe Fig. 1, resp. 2 und Inzidenzschema (1),resp. (2))
in welchen keine Irrationalitidtsadjunktion gebrauchen wird. Eine Detailbe-
schreibung wird bald nachfolgen.
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