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Casopis pro p&stovani matematiky, ro&. 92 (1967), Praha

- DRUHA POZNAMKA K CLANKU
AKADEMIKA BOHUMILA BYDZOVSKEHO
, INFLEXNf BODY NEKTERYCH ROVINNYCH KVARTIK*

DaLBor KLUCKY, JAROMIR KRYS, Olomouc
(Doslo dne 3. bfezna 1966)

BudiZ Q rovinnd irreducibilni kvartika, i > 0 po&et jejich inflexnich bodi (tj.
soudet ¥ddit jejich inflexnich bodil), o kterém pfedpoklddejme, Ze je ndsobkem 4, tj.
i = 4m, m celé kladné.Naskytd se otdzka, zda bodovd skupina inflexnich bodi kvarti-
ky Q tvofi Uplny priisek této kvartiky s rovinnou algebraickou k¥ivkou K™ m-tého
stupng.

V [1] jsou probirdny p¥ipady:

(a) Kvartika bez singuldrnich bodi (i = 24).

(b) Kvartika se dvéma obycejnymi uzlovymi body a bez dalSich singularit (i = 12).
(¢) Kvartika se dvéma inflexnimi body a bez dal§ich singularit (i = 8).

(d) Kvartika se dvéma oby&ejnymi body tvratu a bez dal3ich singularit (i = 8).

(¢) Kvartika se dvéma oby&ejnymi body uzlovymi a jednim oby&ejnym bodem tvratu

(1 =4).
Ve [2] je probirdn ptipad:
(f) Kvartika s jednim obyejnym bodem tvratu a bez daliich singularit (i = 16).
Nase pozndmka se zabyvd pfipadem:

(8) Kvartika s jednim inflexnim uzlovym bodem a bez dal§ich singularit (i = 16).

Véta: Bodovd skupina inflexnich bodii rovinné irreducibilni kvartiky Q s jednim
inflexnim uzlovym bodem a bez dalsich singularit tvoFi uplny priisek kvartiky Q
s dalst kvartikou KV,

Dikaz: Zvolime-li projektivni soustavu soufadnic tak, Ze uzlovy bod kvartiky Q
zvolime za bod O,, teény kvartiky Q v bodé O, za soui‘admcové osy 0, a 0,, bude
mit kvartika Q rovnici:

(1)  axt + bxi + (cx? + dxyx, + ex2) xyx; + (fx; + g%, + hxy) X;%,%3 = 0,
kde a % 0, b # 0, (f, g, h) 0.
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Oznadime-li H Hessidn kvartiky Q, zjistime:
H = 2(12ax? + 6cx;x, + 2d;c§ + 2fxyx3) (12bx3 + 6exyx, + 2dx} +
+ 2g%,%3) hxyx, + 2(3cx} + 3ex? + 4dx,x, + 2fx,X5 + 2g%,%; +
+ hx3) (fx? + 29x,%; + 2hx,x3) (2fx %, + gx3 + 2hx,x3) — (2fx, %, +
+ gx3 + 2hx,x3)% (12bx7 + 6exyx; + 2dx} + 29%,x3) — 2(3ex} + 3ex] +
+ 4dx,X; + 2fx;1X3 + 2gx2%3 + hx3)? hx,x, — (fx} + 2gx,x; +
+ 2hx,x;3)? (12ax3 + 6cx,%; + 2dx3 + 2fx,x;).

Oznalime-li Q také bikvadratickou formu tvofici levou stranu rovnice (1)'), hle-
dejme kvadratickou formu '

F = ay,x} + ay,%} + a33x3 + 2a5,%,%, + 2a;3%,%3 + 2a33%,%3 Y)
takovou, aby
@) H+ FQ = x,x,K , ?)

kde K je bikvadratickd forma.
PiSme formu H + FQ jednak ve tvaru

3) H + FQ = uox§ + u;x3 + X} + usxi + uex} + usxy + ug,
jednak ve tvaru
@ H + FQ = vox3 + 0;X3 + 0,X3 + 03%3 + 04%5 + VsX; + Vg ,

kde u; = ux,, x3), v; = v{(xy, x3) (i =0, 1, ..., 6) jsou bindrni formy bud i-tého
stupné& nebo nulové.

Pfimym vypoctem zjistime: .
(5)  ue = bx3(—12¢% + ay,) x3 + 2(—24gh + a33) X;x3 + (—48h% + ay3) x3
(6) vs = axi(—12f% + ay,) x] + 2(—24fh + ay3) x,x; + (—48h% + a3;) x5 .

Ze (3) a (4) plyne, Ze (2) plati tehdy a jen tehdy, jsou-li ug a vs nulové formy, to
viak nastane podle (5) a (6) tehdy a jen tehdy, plati-li

ap = 12f2, a,; = 12¢%, as; = 48h%, a,3 = 24fh, a3 = 24gh ,

ay, lze volit libovoln&. Existuje tedy kvadratickd forma F, takZe plati (2).
Oznaéme K téZ kvartiku, kterou uruje bikvadratickd forma K.

1y Pouzivdme téhoZ oznaleni pro neurlité i nezndmé; z kontextu je vZdy patrmé, o ktery
z jmenovanych objekti se jednd.

2) Forma H + FQ neni pro ¥4dnou kvadratickou formu F formou nulovou, nebotf Q neni
komponentou své Hesseovy kfivky.
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Kvartiky Q a K jsou navzdjem riizné, nebof v opainém ptipad& by existovalo
(komplexni) &islo ¢ # 0 tak, e K = cQ a z (2) by plynulo: Q < H, coZ neni moZné.

Z (2) vyplyvd: Je-li M libovolny reguldrni bod kvartiky Q, w vétev (kfivky Q)
o poddtku M, je stupeii Hessidnu na vé&tvi w roven stupni kfivky K na vétvi w.

Je-li specidlng M inflexni bod kvartiky Q, je jeho ¥dd, jakoZto inflexniho bodu
kfivky Q, roven stupni kfivky H na vétvi w a tedy téZ stupni k¥ivky K na vétvi w.
Tento fdd je viak roven ndsobnosti bodu M, jakoZto prise&iku kfivek Q a K. Soudet
ndsobnosti inflexnich bodi k¥ivky Q, jakoZto priseiku kfivek Q a K, je tedy roven 16,
c.b.d.
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Pe3rome

BTOPOE 3AMEYAHUE K CTATBE AKAJEMHMKA B. BbIIAXXOBCKOI'O:

TOUYKHU INEPETMBA HEKOTOPHIX ITJIOCKUX KPUBBIX
4-0I'0 IIOPAJKA

JAJIMBOP KJIVIIKY, (Dalibor Klucky) SPOMMP KPBIC, (Jaromir Krys) Omomoyiy
B crare moka3ana teopema: Ilycte Q — IUTOoCKas HempuBOIOMMAsi KpuBas 4-0ro
Hnopsgka, He HMeronas ocoObIX TOYEK, KPOME OOHOM IBYXKPAaTHOH TOYKH, SIBJISIO-
uie#ics NEHTPOM JABYX JIMHEHHBIX BETBEH BTOPOro Kjiacca C pa3jMYHBIMM KacaTelb-

HbiMH. Toraa uukia Toyek nepernba xpuBoit Q o6pa3yeT nosLHOE NEepeceYeHUE KpH-
Bo#t Q ¢ Apyroii KpbIBoit 4-0ro mopAaKa.

Zusammenfassung

ZWEITE BEMERKUNG ZUM ARTIKEL
DES AKADEMIKERS B. BYDZOVSKY:

WENDEPUNKTE EINIGER EBENEN KURVEN 4. ORDNUNG

DaLBor KLUcCKY, JAROMIR KRYS, Olomouc

In diesem Artikel wird der folgende Satz bewiesen: Der Wendepunktdivisor einer
ebenen irreduziblen Kurve 4. Ordnung, die ausser einem Wendeknotenpunkt')
singularitétenlos ist, wird von einer anderén Kurve 4. Ordnung ausgeschnitten.

1y d. h. ein Anfma;punkt von zwei linearen Zweigen 2. Klasse mit verschiedenen Tangenten.
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