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COШENTATIONES MATHEMATICAE ШПVERSITATIS CAHOЫNAБ 

1 6 , 4 ( 1 9 7 5 ) 

OБЩAЯ TEOPEWA 0 ЗAkOЩEHEЯX ЫEПPEPЫBHЫX OTOBPAЖEHИЙ 

B* .ШFTJtІC, Пpaгtt 

Содержание: Формулириетоя общем, теорема о замощениях 
непрерывных отображений в ЕЬСХ-про стран ства., дается на­
бросок е е доказательства н приводятся некоторые е е след* 
СТВИЯс. 

Ключевые слова: Замощение непрерывного отображения, 
ЕЬСХ-пара, ко гомологии Александрова-Чеха. 

АШ* 55В05 КеГ. 2 . : 3 . 9 7 1 . 1 1 

Согласно Милнору 191 Е-ССХ-структурой для пар» 

СЕ,, Г) топологических пространств навивается пара 

(<&а\с1е.0>}7Л) } состоящая ив открытого покрытие 

4 С-, | <1 е 0. ? пространства В и непрерывного отображения 

?1 } <5хСО^З—»Е . , где б * ЦКС^хб^ (о^е й ! и удовле­

творяющая следующим условиям: 

СЕ_цСХ4) Л ( е 0 , е ^ 0 ) * е о , ЛСе0; е„ 4) - е, ,Д*я всех 

СЕЬСХ2> Л«2гхй%»Ы942свъМя всех пар $, с в ; 

СЕЪСХЗ) АСе^е^-Ь)*? Д** в с в * пар Ц ^ е в л С Р и Л з 

и *Ъ е ПО,-1.3 ', 

СБ1ХХ4) ЛСе,е,"Ь)»е для всех с е Е и всех Ъс 10,-13 . 

Пара СЕ,Г) , обладающая во крайней мере одной Ы-/СХ-струк­

турой, навивается, ЕЬСХ-парой. 
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В [3, Л^шпМяЛв качестве следствия общих теорем о че*. 

ховских продолжениях гомотопических вофункторов сформулиро­

вано следующее утверждение, обобщающее теоремы о замощени­

ях доказанные в [6],173,14],[53 и 183: 

Для клеточной пары. ( У , В ) , произвольной парк (Х,А) 

и множества ЪОТУ(Х) нормальных покрытий пространства X ? 

конфинальнсго в классе всех нормальных покрытий простран­

ства X ? каноническое отображение 

$<Х,А;У,В).< *Ь& 1\ЯС<Ы)\, \Х(Ч1г\А)|,У,В;1^СХ,А,У,в:), 

индуцированное каноническими отображениями пространства X 

в геометрические нерв» |]КОД| покрытий % в св^СХ) , 

биективно. 

Оказывается, что это утверждение а также теорема В 

работы 11] допускают следующее обобщение, представленное 

автором еще в начале 1У71гна семинаре Е.Г\> Скляренко в 

Москве и летом 1^71 г на семинаре М. Катетова в Праге, но 

до сих пор неопубликованное. 

•*•• Теорема, Пусть лп, - бесконечное кардинальное чис­

ло, <Х,А) - произвольная пара, <хпг ( X ) - конфинальное 

подмножество класса всех нормальных покрытий мощности -6 ***** 

пространстза X и < У, В) - пара, которая доминируете* 

БЬСХ-парой С Б, Г) а Б ЬСХ-структурой ( < б й |в,« $ * , Л ) , 

где <±ало1 Ф> & лм, » 

Каноническое отображение 

01«впг<Х) 
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индуцированное каноническими отображениями пространства 

X в геометрические нервы |ЛС<%)| покрытий 41 е 

е <имг^(.Х) , биективно а каждом и а следующих случаев: 

(а) покрытие < 0 ^ | ^ е ф } нормально, 

(б) покрытие 4 6л \о е й } обладает б'-локально 

конечным открытым измельчением и пространство .X счетно 

паоакомлактно и нормально; 

(в) пространство X тсис (&0,ссцссС & ) -параком-

пактно (в смысле [101) и нормально* 

2» Следствие, Бели пара. С В, Г) обладает ЕЬСОС-

структурой «(V(д^еф^Л) , в которой покрытие "16^1 нор­

мально! т о она гомотопически эквивалентна клеточной паре 

мощности & <гмио (#0, ошизС 0.) . 

3» Следствие, Если пара СУ, 3 ) доминируется кле­

точной парой мощности 4= 4М> {л*ь>&#0) , то отображение 

$ СХ,А^У, В) биективно для каждой пары (Х,А) . 

Доказательство, Следует ив теоремы 1, так как не 

трудно показать, что - аналогично случаи 4П>*=#0^ см, 193 -

и при /40» > # 0 клеточная пара* мощности & 44** гомотопи­

чески эквивалентна паре С|К|711/1) } где СК.,1,) - симпли-

циальная пара мощности ё? ЛИ , которая согласно 19} гомо­

топически эквивалентна В.ЬСХ-паре (Е,Р) ,где В -

метризуемое пространство веса .6 4М* • 

Напомним, что покрытием пары (Х,А) называется па-

Р<- 11» СУ-Х^А^ 9 г д е ^ х - ^ ^ и € ^Х* ~ покрытие про­

странства X и %А--Чи.пА | 4 е З д с З х $ - покрытие прострал-
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ства А и что мощностью такого покрытия называется 

елло1 Зд . 

4 * Следствие, Пусть лц, - бесконечное кардинальное 

число и & - абелева группа. Если санА, (3 & ли> , то для 

про8вольной пар» ( X , А) , в которой пространства X , А 

паракомпактны и регулярны, имеет место канонический изо­

морфизм 

Н ОС^А;*) ** М*»Н СН(<их),Н(%А);в) , 

где % *= (*И^,*ИА) принадлежит конфинальному подмножеству 

жласса всех открытке покрытий мощности ^ м^ пары. СХ,А). 

В частности, если группа й конечна или счетна и 

подпространство А замкнуто, то когомологии Александро-

%/ 

ва*-Чеха Н СХ,А$ б ) полностью определяется классом счет­

ных (звездно конечных) открытых покрытий пространства X . 

До каз ател ь ст во * Первая часть следствия в случае А * 

& 0 вытекает непосредственно иа следствия 3 и [ 1 , Теоре­

ма А], так как существуют полиедры Эйленберга-Маклейна 

ХС<а,т>) мощности б<<#-> и общий случай легко сводится 

к атому частному с помощью 5-леммы. 

Вторая часть следствия очевидна. 

Доказательство теоремы 1. Так как биективность ото­

бражения ф СХ,А ; У, 3 ) влечет за собой биективность 

отображения ф СХ,А^У,В' ) для любой пары* С У , В ' ) ,ко­

торая доминируется парой С У, В ) , то можно предполагать 

СУ,В) » С Е , Р ) . Но в атом случае доказательство отлича­

ется от доказательства теоремы В работы С1} посуществу 
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лишь тем, что ссылки на паракомпактность пространства X 

нужно заменить сеялками на известные свойства нормальных 

покрытий и следующие результаты: 

(а) Если %»-{и^ \Ь е 7 } - нормальное покрнтие про­

изведения Х х 10,43 , то существуют нормальное открытое 

покрнтие 1Г« "(У^ ( ̂  в ^ 5 пространства X и такие ко­

нечные (регулярные) открытые покрытия. № * 4 ^ ^ | 0 *& *Л«Л 

( ^ € ^ ) отрезка [ О ^ З ? что покрытие *У±*\к\& и1}, 0 *&*<%} 

пространства X х Г. 0, 4 3 (очевидно нормальное) вписано в 

аокрытие % и <-А*4, ^ * /шоъ С.К0 7 еалсб 3 ) , См. С 2, 

доказательство теоремы 4,83» 

(б) Пространство нормально и лп, -паракомпактно тог­

да и только тогда, когда оно регулярно и каждое его откры­

тое покрытие мощности &ЛН> нормально [10, З&лехйт!*!!. 

(в) Прямое произведение <*&>> -пара компактно го нор­

мального пространства и бикомпактного регулярного простран­

ства веса .6 4Н- нормально и •;*- -паракомпактно НО, $%шг~ 

глжь 2 .1, г.2з. 
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