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LA METHODE DU REPERAGE DES SYSTEMES DE SOUS - VARIETES
K. SVOBODA, V. HAVEL, I. KOLLR , Brno

R.N. S%erbakov et ses collaborateurs (Tomsk, 1 U.R.S.S.)
ont élaboré dans une série des cas concrets la méthode du re-
pérage de sous-variété dont la déacription générale est don-
née dans le travail [6]. Nous présentons certaine extension
resp. généralisation de cette méthode qui permet d étudier si-
multanément une groupe de sous-variétés de dimension quelcon-
que plongées dans une variété donnée. Un exemple de 1 appli-
cation concréte de notre méthode est montré dans la deuxidme
partie du présent exposé.

1, La partie générale

Dans un espace projectif Pn & n dimensions considé-
rons un repére mobile R formé de n + 1 points analytiques
linéairement indépendants A,, ..., Ay o Le déplacement in-
finitésimal du repére R est défini par un systéme d éque~
tions différentielles qui expriment les différentielles dAi
des points fondamentaux du repére R comme des combinaisons
linéaires de ces points. Les coefficients @ du ayatim men-
tionné sont des formes de Pfaff en différentielles des para-
métres dont dépend la position du repére R dans 1’espace
P, « Les formes o satisfont aux équations de structure
bien connues d°un espace projectif.

Nous entendons sous le nom figure fondamentale de 1’espace
Pn un ensemble formé par un nombre fini de sous-espaces liné-
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aires de dimension quelconque de Pn « Ncus admettons pour
plus de simplicité que la figure fondamentale ne soit pas trop
étendue en ce sens qu’ elle peut &tre complétement déterminée
par des points linéairement indépendents en nombre de h < n .

Les considérations suivantes sont consacrées & 1°étude gé-
nérale des variétés engendrées par les figures fondamentales
par la méthode du repére mobile. Pour cela, nous introduis-
sons d’une maniére naturelle la notion de variété ’l/'p 3

P dimensions de la classe ¢ k de figures fondamentales.
En supposant que la figure fondamentale soit déterminée par
les points analytiges M;,..., M, la variété U7 se trou-
ve définie par un systdme de fonctions My =M (U, uP),
ceey My = lh(ul,..., uP) de la classe ¥ , soumises aux
eonditions habituelles.

A chaque figure fondamentale de ‘Z/'p nous faisons cor-
respondre un repere mobile R de maniére que les points Ay,
ceey ‘h du repére en question se confondent avec les points
M}, +coy M, . Les repéres attachés d’une telle fagon 3 la va-
riété 'pr dépendent de p parametres principaux ul, ...,
uP et d°un certain nombre de paramtres secomlaires [1]. La
condition qué la figure fondamentale reste fixe en position
par rapport au mouvement du repére correspondant R se tra-
duit par le fait qu’un nombre convenable q de composantes
wl, ceey % au repére ne dépend que des différentielles
des paramétres principaux. Donc, les formes en question sont
des formes principales de la variété
a°équations de Prafe

(1) wl=0, .., 0920
est complétement iitégrable [3], parce qu il s agit du systéme
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des équations d un sous-groupe stacionnaire de la figuwe fon-
damentale.

La variété 'I/'p étant & p dimensions, ona q > p
et il en découle que les formes principales sont liées par
q - p rélations linéaires de la forme
x (k= 1yeeey, p; B =p+l,..eyq) &
Les équations (2) servent de point de départ 2 1 étude de la

) wf =21’ w

variété 'Vp « Les formes résiduelles, en nombre de N - q ,
oi N désigne le nombre des composantes indépendantes 4 un
repere mobile général, peuvent s écrire sous la forme

(3) wT=L:a)°‘ +e¥ (y=q+1,..., M),
les ef étant des formes secondaires dont dépend la position
du repére R attaché & la figure fondamentale de la variété
’U'p . En annulant les formes secondaires en vertu des choix
particuliers du repére R on réalise le passage successif
au repere canonique de la variété ’lfp » Ce procédé étant
terminé tous le coefficient Li ’ L:: devient soit con-
stants soit inveriants de la variété Vp [1].

Cela étant, considérons une "gous-variété" ’M/;‘ a m
dimensions plongée dans la variété V. et supposons qu’

P
elle soit définie par un systéme d éqations de Pfaff de la

forme
— - 1 P
(4) Sl=0,.. oPB=2o (G50 WP
. -1 — nom Sont de  combinisons linéaires in ntes des formes)
U &~ yeeey @P n dit que la sous-variét n st

holonome, si le systéme (4) est complétement intégrable. La
solution du systéme en question détermine dans le cas consi-
déré un ensemble, dépendant de p - m paramétres, de sous-

variétés & m dimensions contenues dans ?fp . Au contrai-

re, la sous-variété Wn s “appelle anholonome, si le sys-

téme (4) n’est pas complitement intégrable; on peut trouver
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par ex. dans [6] une déscription plus déteillée des variétés
anholonomes. Dans ce qui suit nous nous bornons au cas des
sous-variétés holonomes.

Le_voisinage différentiel du premier ordre d‘une sous-va-
riété 10qn détermine certains objets géométriques en relae-
tion invaeriante avec w . n y a aventage, pour 1étude de

m
la sous-variété W _, & choisir une partie convenable du re-

m

pére R dans les objets mentionnés. Le choix considéré du re-
pére mobile et ainsi 1°adjonction du repére & ure sous-varié-
té concreéte a pour conséquence que les formes secondaires in-
dépendantes 31,...,'¥m', en nombre convensble m’ , s annul-
lent identiquement. Les annulations spéciales des formes se-
condaires en question conduissent aux sous-variétés du type
spécial. Au contraire, si 1 on laisse de coté une annulation
quelconque de ces formes et si 1°on admet que les formes en
question sont tout & fait libres, on peut associer la partie
correspondante du repére R avec une sous-variété 10; ar-
bitraire.

La déscription géométrique générale de la construction
précédente est un peu indéterminée et elle dépend essentiel-
lement de la forme de la figure fondamentale. Pour cette rai-
son nous préféreons, dans des considérations suivantes, une
déscription analytique de la construction indiquée.

La sous-variété %U; de 1’5 étant choisie d’une me-
niére bien déterminée, nous pouvons supposer, sans restreind-
re la généralité, qu’il soit poseible de choisir le repere
mobile attaché a ﬂf; de telle maniére que la sous-variété

W, est donnée par les équations

(5) (3] m-..l=° gecey QP'O .
Nous allons recherchgr 1°influence des changements des para-
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métres secondaires sur les équations (5) de w, .

Le systéme (1) étant complitement intégrable les différen-
tielles extérieures des formes 45.)1 (1i=21, ..., q) prennent
la forme

(6) dw1=q3/\a)'j (1, 3 =1, eveey q)

( 4 est le symbole pour la différentielle extérieure), ou q}
sont des formes de Pfaff convenables. On en obtient, en portant
des relations (2) dens les premiéres p é&quations (6), les
formules

®p & KA 1B et _ ga o'
(7) dw”™ = 9ac'Am + P /\L‘,G = i’x,/\o

(¢ ,x'=1,..., p; B=p+1,..., q),
ou 1 on a posé 47':= q;‘; + q;'L::, . I1 en rés-1te, d apres
les formules bien conynues
A5@ @@
l
< o oc « o<
do =2 adw (J) - JG) (d), '23‘,/‘6) = 1,:‘ (d’) a)ef'(d")

et en vertu de @*(0) = 0, les équations suivantes
(8) Jw*(d) = B=(d) w(d) .
Supposons que les formes secondaires '\": (0") soient liné-

airement indépendantes. Cela étant, le systéme des équations
(5) est invariante, si les variations des formes m+1’ cee
ceey wP peuvent &tre exprimées comme des combinaisons liné-
aires des mémes formes, ¢’ est-d-dire si J:(J) =0 (6 =
21, eeey,m; T=m+1l, ..., P ). Les formes secondaires

en question, en nombre de m° = m (p - m) , jouent le réle des

formes %%, ..., ™ dont nous avons parlé auparavant.

Considérons maintenant un sxstéme g de sous-variétés

1 2 S

'w;l, ceey wm‘t dont les dimensions satisfont & la relation
m + ...+ m, =p . Supposons qu’il soit possible de choisir
le repere mobile R attaché & la variété V. de manidre

p
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L]
que les sous-variétés particulisres 1'ufm1, ceey ‘wm
sont exprimées par les équations différentielles suivantes

1’W'm1: %20, ..., wP=20

ZWmZ: wt= 0y veey @M™M=0, o™ m+1

ey @?P

0, oo
0

'eWmez wl=0, 00, @™ BT T hH 4=0,

En aeppliquant la considération précédente & chaque des sous-
variétés du systéme S on obtient un systéme de M = my +

+ ...+ n° formes secondaires indépendantes. Si 1°on annule
toutes les formes en question, les objets déterminées par le
voisinage différentiel du premier ordre de toutes les sous-
variétés du systeme devient fixés en position. L ensemble des
formes secondeires ayant la propriété précédente s’ appelle
systdme caractéristique de & et le repére mobile R qui
s obtient en faisant toutes les autres formes secondaires soit
nulles soit des combinaisons linéaires de formes du systeme
caréctéristique s'appelle rggére semicanonique de la variété

'V'p pr rapport au sxst'emg de sous-variétés & .

La construction du repere semicanonique de la variété 7/;
se réalise par la méthode du prolongement successif Gu systeme
d’équations différentielles (2). On obtient ainsi les équa -
tions de la forme

(9) By =1, (Bp) e,
les Bp étant des coefficients de @® qui se produisent au
cours du prolongement mentionné., En construisant le repere se- -
micanonique il faut séparer des relations (9) des combinaisons

4
Qi ne dépendent pes essentiellement des formes G'f du



systeme caractéristique, cela veut dire les combinaisons qui
ont la forme -
(10)  dgy (Bp) = £ (Bp) 7 + 2,,(Bp) 87",
T = Pyl s B s
les ¥7" &tant des formes qui n’appartient pas au systime
caractéristique. En partant de ces formes on peut réaliser
les choix particuliers du repgre attaché & la variété v
jusqu’au moment ou toutes les formes secondaires §7" sont
ol nulles ou des combinaisons linéaires de formes du systeme
caractéristique. Dans ce cas, on peut ajouter les paramétres
secondaires, en nombre de M , au nombre des fonctions incon-
nues dont dépend la variété ’Vp avec le systeme de sous-
variétés J et considérer toutes les formes du systéme ca-
ractéristique comme nulles. Les relations (2),(3) prennent en-
suite la forme ‘
(11) GJ“*L: w® (x=21, ooy, p; 2=p+
+1, ooy N

et elles forment, avec les conditions 4 intégrabilité corres-
pondantea_, le systeme d équations différentielles qui définie
la variété 'V'p en commun avec le systéme de sous-variétés
Y . Nous appellerons le systéme en question systéme fonda-
mental d’équations différentielles de la variété V, =ap=
portée au systeme & . Le degré de généralité de la solution
du systeme fondamental est plus grand de M fonctions arbi-
traires de p arguments que le degré de éénéralité de la va-

16 v .
riété b

Les coefficients I.: des équations (11) sont des inva-
riants du repére semicanonique, ainsi que des_invariants du
gystéme Y de sous-variétés de la variété Vp « Chaque
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relation entre les invariants L: peut etre régardée comme
"une déacription naturelle" d’une classe de systémes & . Il
se pose la question d examiner 1 existence et le degré de géné-
ralité de certaines classes spéciales de systemes S et de
"construire les reperes semicanoniques correspondants. En out-
re, quelques classes spéciales de systemes Y n’existent

que sur les variétés V. spéciales de sorte qu’il est pos-

P
sible de caractériser quelques classes perticuliéres de vari-
V .
&tés P

Nous dirigerons notre attention sur deux types importants
du systéme Y sur la variété ?/; .

Soit my = ... =*m =1 et alors £ =2 p . Dans le cas
considéré le systéeme S se compose de p s8sous-variétés in-
dépendantes de dimension 1 . Parce qu'un syatéme de p - 1
équations de Pfaff linéairement indépendantes en différentiel-
iea de p variables est nécessairement completement intégrab-
le, 11 s agit donc de la construction d°un repére semicenoni-
que de la variété Vp rapportée & p systemes indépendants
2 p -1 paramétres de sous-variétés a une dimension de figu-
res fondamentales.

Soit m; *m, m *p -m et alors £ =2, Le cas en
question est une généralisation immédiate de la comstruction
décrite per R.N. S§Zerbakov (61, qui étudie une seule sous-va-
riété wl plongée dans une variété 'Vp donnée. Il est
possible, en partant du voisinage de premler ordre de la sous-
variété W, , d"attacher une partie convenable du repére R°
& la variété W, en snnullant certaines formes secondaires
en nombre de m(p - m) . La construction du repere semicanoni-
que de la variété 1 par rapport & la sous-variété %°

P »
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se réalise de cette maniere que les formes secondaires men-
tionnées restent tout & fait indéterminées tandis que toutes
les autres formes secondaires s annullent identiquement au
cours du prolongement successif du systéme initial de la forme
(2). Cela exige, naturellement, d ‘attacher la seconde partie
du repere mobile considéré & une sous-variété iﬂ;_m conve-
neble qui n’est pes choisie d“une meniére quelconque mais, au
contraire, qul est "conjuguée® avec la sous-variété W._ « Le

m
systéme ¢ formé de deux sous-variétés w w et

m? -
considéré par R.N. S&erbakov par voie indirecte eat dznc spé~
cial - "conjuguée", tandis que la méthode que nous avons expo-
sée dans les considérations précédentes permet d°étudier un
tel systeme dans le css tout a fait général. D’ailleurs, la
construction du repere semicanonique d°‘une surface par rapport
& un réseau général dans un espace projectif & trois dimensi-
ons, qui fait l'objet de 1°¢étude dans la seconde partie de
cet article, est réalisée de telle maniere que le repere géné-

ral en question passe, dens le cas spécial d un réseau conju-

gué, dens le repsre considéré par R.N. S&erbakov dans son Mé-
moire [5].

2. Repére semicanonique d une surface par rapport & un ré-

seau de courbes (par J. Kolér)

Dans ce qui suit, nous nous proposons d’effectuer des cal-
culs concrets dans un des cas les plus simples. Plus précise-
ment, nous allons construire, dans un espace projectif P3 a
trois dimensions, le repére semicanonique d une surface @;
par rapport & un réseau général Y de courbes. La figure
fondamentale est donc formée par un seul sous-espace liné-
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aire de dimension O et 11 s’agit ducas ot n =3, p =2,
=22, my2m=1.

Considérons, dans I espace P, en question, un repéere mo-
bile R formé de points A  , Ay, &, , l3 linéairement in-
‘ dépendants et supposons que les coordonnées honog?mea de ces
points soient normalisées de telle fagon que [A°A112A3] =],

On & alors les équations

(1) g = wfay (1, §=0,1,2,3)
dont les coefficients satisfont aux équations de structure
(2) dwi= o¥ Awf, (,5km0,1,2,3
et & la condition suivante
] 1 2 3
3) Wortwyrwy+ w3 =0,

Attachons & chaque point P (ul, uz) de la surface ?/’2

les repéres R tels que le point Ao se confond avec le
point P . Les repéres en question dépendent de deux para-

metres principaux ul, uz et de 12 parametres secondaires

'12 . Au cours de la construction du repsere cano-

v 1, ceey
nique de la surface tpue les paramétres secondaires devient
des fonctions des.perametres principaux. En construisant le
repire semicanonique de la surface par rapport au résesau de
courbes nous procédons par la méthode expliquée dans les
considérations précédentes.

Le point K‘o étant fixe, les formes a)g ’ a)% ’ a)g
s ennullent en vertu de du' = du? = 0 , Il en résulte que
les formes en question ne dépendent que des différentielles
des parsmetres principaux et qu’elles apparaissent ainsi
' comme formes principales de -la surface. En choisissant les
points Al, ‘2 dans le plan tangent de la surface au point
Lk, ona
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(4) @ g =0
et les formes principales .wl =2 c.)}, ’ c,)z =
linéairement indépendantes.

Cela étant, appliquons les équetions de structure 2 la
formule (4). On en obtient ensuite, en vertu de lemme de Cear-
tan, les relat ions

(5) wizawl+ra?, wlaveolica?.
En répdtant le procédé précédant nous obtenons les équations

da+a(wg+a3—2wi)-2bw,i~ewl+fw2,

3

o 3 1_.,2y _ 1 _ 2 1
(6)db+b(w°+w3-wl 02) aw; ~e @i = fw +

+ 3@2 ’
o 3 2 1 1 2
de+clwo +wy-2w;y)-2b@w; 2ga” +haf,
qui donnent, en désignant par Jd” 1le symbole de différentia-

tion obtenue en laissant ul, u2 fixes, les formules suivan- .

tes

J’a#a(eg*eg-Zei)-zbeito
(7) d'b-»b(eZ*-e%-e‘}_-eg)-ae;'-ce§=0
d~c+c(eg*e§-29§)-2be%=0.

Le voisinage différentiel du premier ordre d “une courbe
sur la surface détermine une droite située dans le plan tan-
gent de la surface, & savoir sa tangente. Nous dirons que le
repére R est attaché au réseau & situé sur la surface si,
dans une position quelconque du point Ao sur la surface, les
arétes [&A,], [4 A, du repre R se confondent avec les
tangentes correspondantes des courbes formant le réseau <&
en question. Or, on a

FLaA ] = (e3 + o) [A AT + &2 [AA,]
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FTLAA,] = oF [A k] + (el + e2) [AA,]

et i1 en découle que les formes ei, e% forment le systéme ca-
ractéristique de formes secondaires. En annullant les formes
mentionnées on attache le repére R &-un réseau concret. Au
(contraire, au cours de la construction du repére semicanonique
de la surface par rapport & un réseau ¢ arbitraire les for—
mes ei, e% doivent rester tout a fait indéterminées.

En multipliant les équations (6) successivement par -c,

2 b, -a et en faisant la somme des équations ainsi obtenues

on a
8)  a(t? - ac) +2(? - ac) (wl+@I-@]- w3
=2Fwle2cw?,
. ‘
9) 2FP=2bf-ag-ce, 2G=2bg=-ah=-c¢cf.

Il en résulte que
2 2 _ o 3_ 1.
d(v¢ = ac) + 2(b° ~ ac) (eg + e3 - e 92) =0
et on a b2 - ac 2= O pour des pcints non-paraboliques de sor-

te que, en nous bornant. sux points en question, on peut poser

(10) ¥ -ac=1.
Nous avons ensuite, d apres (8) et (10),
o 3 1 2 1 2
(11) WorW3-wy- WyrFw +Gw
et en prolongeant 1°équation précédente nous obtenons les rela-
tions
0 1 2 ] 1 2
aF + Flw, - w)) - Gw] +20; ~2eawy -2 b3
22wl r2x0?
(12)
o 2 1l [} 1 2
%+ 6w, -@w3) -Pa; +20;, ~2bwW3-2cwy "
=2xwls2rw?,
on a alors
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o 1 2 [ 1 2
d'F + Fleg - el) -Gej+2e -28e3=-2be3= 0

d'G*G(eg-eg)-Fe%+2eg-2be§-2cez3=0

et on en voit qu’il est possible de poser

(13) F=0, G=0,

En vertu de (13) les équations (3) et (11) donnent
o 1

(14) wl+wl=0, wi+alao,

et les formules (12) prennent la forme suivante

o 1 2 1 2
W) -aw3z-bw3=2H" +Kw
(15)

o 1 2 1l 2
W, - ba)3 -cw 3® Kow™ + L™ .
Le prolongement ultérieur fournit les relations
o 1l 2 o 1 2 _
dH + 2 Hlwy ~wj) ~2Kw] +2 aw3-ewy3-fw3s=
1l 2

2 M +Nw

dx»zxwg-mw%-x,w§+2bwg-fw%-gw§=nwl+1w2

dL#ZL(wg-d)g)-ZKw%*Z cwg-gw%-hwgapwl-r

+Qw? .
Il en résultent les formules
JH=+2 H(eg - ei) -2K ei +2a eg -e e% -7 eg 20

]
FE+2Keg-Heoj-Lei+2bel-fej-ge3=0

FL+2Lleg-e3) -2 Kel+2cel-gej-hed=0
qui permettent, en excluant les surfaces réglées, de posér
(17) H=0, K=0, L=0.
Cela étant, les équations (15) et(16) ont, en vertu de
(17), la forme suivante

o 1l 2
(18) G)l=aa3¢bw3
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(") 1 2
492 = ba)3 + ca)3
et
o 1 2 . 1 2
2 aw3 -ea)3 -fw3-la) + Ko
(19) 2 b@§ - “"% - gw§ = Nal + Pa?

[} 1 2 1 2
2cw3-gw3 ha)3 Pw™ + Qa” .

)

Les particularisations précédentes entrainent que les for-
mes secondaires uniques qui restent encore non-nulles sont
eg =z - e% s ei = - eg ’ ei , e% . En changeant les paramét-
res secondaires qui restent & notre disposition les arétes
[A°A3J , [AlAzJ et le sommet A3 du repeére sont fixes en po-
sition., Nous déduirons leurs signification géométrique en com-
parant le repére considéré avec le repére canonique de la sur-
face. Pour cela, nous pouvons annuler les formes secondaires en
posant, d aprés (7) et (20), a=0, ¢=0, e==2, h=
=~ 2 . Un calcul facile montre que le repere ainsi obtenu se
confond avec le repére canonique de la surface [5]. Or, on sait
que [AOA3J et [AllzJ sont les directrices de Wilczynski et
A3 le point d intersection de la premiére directrice avec la
quadrique de Lie. Mais, les objets en question ne se changent
pas au cours de la particularisation auxiliaire et les considé-
rations précédentes donnent alors leurs signification géométri-
que.

Pour faire suite & nos recherches précédentes nous allons
normaliser les coordonnées du point 4, de la méme manidre
que dans le cas du repere casonique. Pour cela, nous déduirons
tout 4 abord les variations des fonctions e, £, g8, h et nous
obtiendrons, en vertu de (6), les relations
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de + e(eg -3 ei) -3f ei =0
(20)
e + f(eg - ei) -e e% -2g ei =0
’g+ g(eg *> ei) -2f e% - h ei =0
dh+h(ed+3el)-3gel=0.
En posant

(1) v=e’’ -3 +4eq+4h-6efgh
on obtient, d aprés (20), JV + 4 eg V = 0 . Les surfaces
reglées étant exclues on a V =0 et on peut normaliser le
point A et méme le point Ay Qe maniére que V = 16 ce

qui donne ensuite e2=0. Remarguons que cette normelisation

o
ne différe pas de la normalisation employée & la construction
du repére canonique de la surface.

En vertu de la particularisation précédente les formes
secondaires ei, e%, ei 2 - eg restent libres et elles dé-
terminent la position des points Ay, ‘2' Al + Az sur la
droite fAlﬁzl fixe. Le repére construit est un repére semi-
canonique de la surface per rapport 2 une trois-couche-des
courbes., Une telle trois-couche de courbes sur la surface é-
tant donnée nous pouvons, & 1 aide des paramétres secondeires
réstants, fixer les points Al, Az,‘Al + Az sur les tangentes
des courbes contenues dans les couches particuliéres. En propo-
sant d’examiner une trois-couche arbitraire sur la surfacet on
peut considérer les paramétres secondaires en question comme
fonctions arbitrairement choisie . Cela étant, les formes se-
condaires résiduelles s ennullent, toutes les formes du repe-
re sont formes principaks et tous les coefficients sont des
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invarients de la trois—couche de courbes sur la surface.

En considérant la construction du repére cenonique du ré-
sesu  sur la surface il nous faut choisir encore le para-
métre secondaire qui correspond a la forme ei . Pour ce but
nous allons procéder par la voie géométrique.

Les courbes asymptotiques sur le surface satisfont & 1°é-
quation différentielle

(22) [A 88,8 &) =a(@)? +2bwla?+c@?)? =0

tandis que le réseau & est donné par 1°équetion Tw 2

=2
= 0 . Considérons le réseau de courbes qui sépare harmonique-
ment le réseau ¢ et le réseau asymptotique et qui est dé-

terminé par 1°équation

1 2 1 2

aw~-+bHw ‘bco tew

= a(w)? - ¢(w?)? = 0,

(23)
w? wl

Supposant en outre qu aucune des deux couches du réseau s

ne soit pes engendrée par les courbes asymptotiques de sorte

que a%0, ¢$ 0. Il est aisé de voir que 1°on peut choisir

le point Al + 52 sur la tangente d une couche du réseau en

question et que le choix considéré peut dtre réalisé en posant
(24) c=¢gca, g=l]

suivant que le réseau (23) est réel ou imaginsire.

On a ensuite, en vertu de (7) et (14) ei t% g (e e;' -
- ei) et 1ls ne restent que deux formes secondaires libres

oi , e% . Un réseau  étant choisi sur la surface en quea-
tion on peut annuler ces deux formes en choisissant les paints
Ay, &, sur les tangentes des courbes du résesu ¥ . Si 1”on
annulle les formes ef, e;‘ d“une maniére tout & fait arbit-,

i

raire, on obtient le Tepére semicanonique de la surface par
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rapport & un réseau 4 quelconque. Les équations différenti-
elles correspondantes sont
= [¢] 1l 2
dhy=@o Ay + D7 A+ Q7 Ay

1l 2 1 2
(aa)3+ bw3) Ag+awy A+ WT A+

@k,

+ (awl +bw?) A3

(25)

1 2 1 1
(bwy + gaw3) Ay + @y A) = @) Ay +

an,

+

(ol + e aw?) 4y
Uy =0 a r @l raFa, - @]
ou, d apres (10) et (24),

(26) b -ea®=1,

Pour abréger, nous omettons les conditions d':lntégrabili-
té des équations (25).

Pour b= 0, c est-d~dire dans le cas spécial d“un réseau
conjugué le repére (25) se confond avec le repére C considéré
par R.N. S&erbakov [5].

Tous les coefficients des équations (25) sont des invariants
du réseau de courbes sur la surface. Nous donnerons leurs signi-
fication géométrique dans les cas les plus simples et nous pose-
rons pour cela w‘l = ai a)l * bi a)z .

Les coefficients a, b liéespar lerélation précédente (26),
déterminent 1°équation (22) et ils correspondent donc au rap-
port anharmonique des tangentes du réseau S et des tangentes
asymptotiques.

La signification géométrique des coefficients ai, b%_ N
G% ’ h% est la suivante: Le plen tangent au point
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bi Ay, = Ay , Tesp. a% A, - A, de la surface réglée , qui est
engendrée per les tangentes [AA;], resp. [AA,] le long d'u-
ne des courbes de la couche a)l = 0 , resp. qu 2 0 , passe
par la premisére directrice de Wilczynski. Le point (b ai -
-abi)Aoi-aAl, resp. (ebb%-aa%)Ao*aAz est le
second foyer de la congruence [A A;], resp. [A°A2] .

Les coefficients a%, bg ont la signification géométrique
suivante: Le plan tangent au point a% Ao - A3 s Tresp. b§ Ay -
- A3 de la surface réglée engendrée par la premiére directri-

ce de Wilczynksi le long d’une de courbes de la couche 4)2

= 0, resp. wl=o0 passe par la droite [AOAZJ s Tesp.
(&A,0 .

L étude plus détaillée du résesu de courbes sur la sur-

face, fondée sur la méthode considérée deans ce travail, fait
le contenu de 1 article [7].
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