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Commentatione s Mathematica e Universitati s Carolina e 

2,  4   (1961 ) 

CONTACT  DES  SYSTĚMES  DES  SOUSGROUPES  D'UN E  GROUPE 

DE  LI E 

Aloi s  ŠVEC,   Prah a / 

Soit :   V   un e variet é analytique ,  (Jí  un e group e 
de Li e de s transformation s biunivoque s d e V  e n ell e ­
meme;  cy  1'algebř e d e Li e d e l a group e Ol ; 7Z ~ vLi^\ 
%A < t  ot ,   ,  u n systém e  / 1­­parametriqu e áoo sousensem ­
ble s d e l a variet é \f  ;   Ł Ł (t)  l a group e maximal e de s 
élément s d e OJ  pou r  Xesquel s le s transformation s corre ­
spondante s laissen t  fix e 7i(t)  ;  f(í ) C  qt  1'algebř e 
de Li e d e l a group e dt (t)  ;  d*/ni, ý(t)  ť > " 1 n e dépen d pa s 
de ~ t   ;  'Ó (*t)  ť  u n systém e au x propriété s analogue s au x 
celle s d e  ?{ ,  (i )   (ave c le s groupe s  ^   (  * '   e t  le s a l  ­
gebre s  ^  ^ )  ) ;  'Mti%> J(t) **  dum, 4:. (i ) 

Déf in i t io n 1 « Soient :  V^,  u n espac e  vectoriel ; 

X' *  *  *  ť  ť > *X v  ^ a base ;   deu x  syste ­

mes d e se s sousespaces .  L e systém e \/' (t)  es t  % ~foi s 

dif f  érentiabl e a i  dan s  chaqu e  V  (i. )   i l  exist e l a 

base y (t)~ X-  ^ a ;  ̂  %  a ­   <...,/>n .   d e 

sort ě qu e  d w  ( t  )   aoien t   < ­̂ f  oi s difřérentiables . 
Les systeme s  1/  Ct )   ,  y   (t )   '/. ,  ­fois '  diříérentiab ­
le s on t  u n contac t  ďordr e J> (t> £ z)  a  1'espac e V w (f .  }  , 

t „< t .  <  "fc ,   >  s i   dan s  chaqu e  |/ '  ('i )   o u V "  C t ) 
resp *   i l  exist e l a bas e  j   f t  /   o u  '/! !  C t )  ~ 

re.ap .  d e sort ě qu e  ífe i  vv ** '  '.'  '' '  * 

fv *  0«1,ťť­,* ;   pou r   certaine s  valeur s  & <%, v, 
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Définitio n 2 .  L e systèm e ? v (  t  /  es t  % -foi s dif -
féren t  iabl e s i  l e systèm e /(ti d e sousespace s d e l'es -
pace ' ^  es t  X - f  oi s différen t  iable .  Le s système s  "1s(~t) 
et  1P (t) X-to±s différentiable s on t  u n contac t  d'ordr e 
Ai (yù £  Z*) à  l'ensembl e ^  ('t  ̂ s i  le s système s  $(v) 
et  À, (t) on t  u n contac t  d'ordr e 4> a  l'espac e /(^o^' 

Définitio n 3 .  Soi t  A ^  u n espac e affin ;  P ,  J, ,•••: > in , 
sa base ;  soien t  donnée s deu x courbes , 

x m - P+ î x,. c-o 3C, ya>- p+- S. ^ r t ) ^ •  
La courb e X ( t  »  es t  X-foi s différentiabl e s i  le s fonc -
tion s X -  rt )  son t  / C -foi s différentiables .  Le s courbe s 
ont  u n contac t  d'ordr e A (4> ̂  % /  a u poin t  X  (""£< ,  )  s i 

^ V t J - ' i j ^ f t . )  pou r  -i-'»,...,*t;fi-<H->'4 ; 

x C^4- / 0^  )4"'ty/ &*M*  rt 0 )  pou r  certain e valeu r  d  t  * 

Théorème .  Soient :  \/-A r v ;  01 - 01 l a group e d e 
Li e de s affinité s régulière s d'espac e / \  e n soi-même ; 
T i C t ) -  X ( i ;  e t  ?Yt)*»V('t )  deu x courbe s dan s / U . 
Alor s le s définition s 2  e t  3  d u contac t  de s deu x courbe s 
coïncident .  S i  l a courb e X(t) es t  % -foi s différen -
tiabl e d'aprè s l a définitio n 2  (p u 3  resp.) ,  alor s ell e 
est  %l -foi s différentiabl e d'aprè s l a définitio n 3 
(o u 2  resp .  )  o ù % > % . 

On l e démontr e à  l'aid e d u 

Lemma.  L'algèbr e d e Li e d e l a group e Ol es t  iso -
morphe à  l'espac e vectorie l  A  % qu i  s e compos e 

des élément s { â ,  E t '  o u / A o u { )  resp .  son t  le s 
matrice s de s type s  (n,  x  n. J o u (VL X -" O resp .  e t  o ù 

{A,B} + (A , , fc , .»{A+A ,
IB + B ,j\ 

[{AJ}4A ,
)B

,fMA'/\-AA \ A'B-M'j -
La sousalgèbr e qu i  correspon d à  l a sousgroup e de s affi -
nité s qu i  laissen t  fix e l e poin t  A ,  es t  l'ensembl e . -
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des élément s <  # \  7  ­  A   X }   o u  A  es t  un e matric e ar ­

bitrair e e t   . X =. ­  Cx J  l a matric e d u typ e (ix x. A)   o u 

X. ;   son t  le s  coordonnée s d u poin t  X  .  On peu t  choisi r 

l a bas e  L  i j > L  i, » ̂  ̂  ­  ̂  •  •  ­  •  >  ̂   ?   dan s A^ a +  ) V  d e s  or ­

t e qu e l a sousalgebr e considéré e a  le s vecteur s 

Aji i  ­  l~4 > — X '  L^ .   pou r  s a base . 
"   0  fr 
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