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CONTACT DES SYSTEMES DES SOUSGROUPES D'UNE GROUPE
DE LIE
Alois &VEC, Praha

Soit: V  une variété analytique, (g/ une groupe
de Lie des transformations biunivoques de V en elle -
méme ; ¢y 1’algébre de Lie de la groupe 'g = H(E),
t <f <tf y un systeme 4—-parametr1Que des sousensen-
bles de la variété V ; 22 (t) la groupe meximale des
éléments de /J pour lesquels les transformations corre-
sporidantes laissent Tixe M (1) ; /(/ )o oo 1 elgdbre
de Lie de la groupe ¥t (t) ; ; dirn /(f) > 71 ne dépend pas
de t H Wt un systéme aux proprlétés analogues aux

celles de J () (avec les groupes & () ot les al -
gébres /é’ () ) i 1’7(‘5) = odim £ (1]

Définition 1. oOlen”b. V un espace vectoriel;

Vorii oY e pheey VY (1'") et /" (t) deux systé-
mes de ses sousespaces. Le sys teme V ('” est o ~fois

différentiable si dans chaque V' (1) il existe la
gy A |
base a' \f) %_4 1; (t) J,; : a = ’7‘, "'7_'1”)", de

sorte que d’:w (t) asoient % -fois différentiables.
Les systemes V. (t) Vil 7, =fois différentiab-
les ont un contact d ordre 4 (4 £ %) % 1’espace V., (t. ),

Sowh <y 0, e dEng chaque W) 6w V. (1)

m.
resp. il existe la base ‘}c‘\, (1) ou AJ" CE)s
=2 = ﬁ:) J:

resp. de sorte que
by (M(‘l' Vs (7" G
a,

£y
it
-

i v "’ . g ,}'
pour & = Ao vyl 3 1,:’1?.. S OL :

ve (0, 1,000,4
i("a«L ))
"“a-t ('* )

Q@

3 pour certaines valeurs ¢ a, t.
Lo u (M-'l) 'i y ‘
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Définition 2. Le systéme 4V (t) st % -fois dif-
férentiable si le systéme £ () de sousespaces de 1’es-
pace 74 est X -fols différentiable. Les systemes (CAGH
et 0 (t) % -fois différentiables ont un contact d ordre
s (s ¢ 2z) 8 1l%ensemble 74 (t,) si les systémes !(i)
et & (£) ont un contact d'ordre 4 @ 1 espace 04’(7507.

P . A .
Définition 3. Soit A .. un espace affin; P} g9 --,.,-’,,1,.
sa base; sojent données deux courbcs

X (Y= P+ 2. X (ﬂj”yw)* —PS' ny, (£ U,

La courbe X (“4:3 est XL -fois dlfférentlable si les fonc-
tions X, (t) sont X -fois différentiables. Les courbes
ont un contact d ordre 4 (4 < %) au point X(‘ta) si
S (1) . - ‘.
>t~4,(7\)(‘f ):f 45 (“f: ) pour 1= ’I;\o-'-,""—; 11-*0,//‘,--.,'-5,

X a’w")( )+ oy \“"" (t,) pour certsine valeur 4 <.

" Théoreme, Soien’c: V=A, ; (/{:]::'(/L la groupe de
Lie des affinités régulieres 4 espace A,n en soi-méme;
REY= XY et PE)=Y (¥)  deux courbes dens A,, .
Alors les définitions 2 et 3 du contact des deux courbes
coincident. Si la courbe X{t) est % =~fois différen-
tiable d aprés la définition 2 (pu 3 resp.), alors elle
est 2'~-fois différentiable d aprés la définition 3
(ou 2 resp.) ou % = % .

On le démontre a 1 aide du

Lemma. L'algébre de Lie de la groupe ¢l est iso-

\ /\ N
morphe a f espace vectorlej qui se compose

tyom
des &léments %{ ﬂ\ B ou /A ou B resp. sont les
matrices des typeu ('n,><‘1 ) ou (nx 1) resp. et o

{/A ib2+{/’\ {B'f,fﬂwﬁ\ 75} |
(A B AL B = A /Ae/\m NB-ABY-
La sousalgébre qui correspond & le sousgroupe des effi-

nités qui laissent fixe le point X , est 1 ensemble
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des éléments {f#\, —/A X} ou A est une matrice ar-
bitraire et X = (x.) lamatrice du type (> 1) ou
X, sont les coordonnées du point X . On peut choisir
la base LL;’,L{,, 1;,3': 4,,- ey MY dans /\,,,,9._,_ W, <de Bonm
te que la sousalgébre considérée a les vecteurs

Mo = e, & L.;. s
s L‘,; X; L4 - pour sa base
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